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TEMA 10 — FUNCIONES ELEMENTALES

FUNCION

EJERCICIO 1 : Indica cudles de las siguientes representaciones corresponden a la grafica de una
funcion. Razona tu respuesta:
a) b)

i
N

Solucién: En una funcién, a cada valor de x le corresponde, a lo sumo, un valor de y. Por tanto, a) es
funcién, pero b) no lo es.

EJERCICIO 2 : La siguiente grafica corresponde a la funcion y =f(x):

4 a) ¢,Cual es su dominio de definicién?

b) Indica los tramos en los que la funciéon es crecien te y en los que es
decreciente.

19

e e e ©) ¢Enqué punto tiene la funcién su maximo?

Solucion:

a) [0, 14]

b) Es creciente en [0, 6] y decreciente en [6, 14].
c¢) El maximo esta en el punto (6, 3).

EJERCICIO 3 : Dadas las funciones:
1)

/\” 3

12 3 1

I11) V)

(8]

»
Ne o w

(5]

(95}

(8]

(9%

a) Di si son continuas o no.
b) Halla la imagen de x =1 para cada una de las cuatro funciones.

Solucién:
a) Solo es continua la II).
b)l) x=1 - y=2 I x=1 - y=2 M x=1 - y noestadefinida. IV)x=1 - y =1

EJERCICIO 4 : Dada la grafica:

a) Disi f(x) es continua o no. Razona tu respuesta.

b) Halla f(-1),f(0),f(2) y f(3).

> Solucion:
a) No es continua, puesto que en x =2 no esta definida.
b) f(-1) =-1; f(0)=0; f(2) noexiste; f(3)=2
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3x%2-1§ xs-1
EJERCICIO 5 : Halla f(=1), f(0) y f(2), siendo: f(x)={x+1 s -1<x<?2

x2 § x>2
Solucion:
f(-1)=3-(-1)*-1=3-1-1=3-1=2
fO)=0+1=1
f(2=2+1=3
DOMINIO
EJERCICIO 6 : A partir de la gréfica de estas funciones, indic  a cual es su dominio y su recorrido:
a) b) c)
Y Y 4
4 4
) e 2
-4 |-D D X -
. X X
=4 -2 1t 15 4 | 4 |-p| |  Hla]
2 2
6 - 4
d) e) f)
y Y Y
4
2
p— 7
—4 |-D //7 X ™ X 4 |-D ) ¢ X
Dl F — > 2 r
ly)
Solucion:
a) Dominio =R -{-1} b) Dominio =[0,+ w) c) Dominio =R —{ 0}
Recorrido = R — {-2} Recorrido = [0,) Recorrido = (0,c0)
d) Dominio = (0,c0) e) Dominio =R —{-2} f) Dominio = (-o,3]
Recorrido = R Recorrido = R — {1} Recorrido = [0,)
EJERCICIO 7 : Halla el dominio de definicion de las siguientes funciones:
X
ay = > b)y =+v1+2x cy= 5 d)y =+v2x ey = 5
X< -16 X =4 X< +4
1 1 . 3 .
fly = Ay =——— h)y =v6+3x Ny =— Dy=v2x-4
Jx -2 x2 =2x (x -5)?
1 2+X o X+1
Ky=— Ny =vx-2 my=—; ny=+3x-1 f)y-=
x“ -9 X Jx
1 2x
0)y= ; p) y =vx*-1 DYy =77
3X —X (x -3)
Solucion:

a)x?-16=0 = x2=16 = x=#/16=%4 _ Dominio=R —{-4, 4}

b)1+2x20 = 2x=2-1 = xz%l - Dominio{_?l,ﬂoj

0)x?-4=0 = x?=4 = x=#/4 = x=#2 - Dominio=R-{-2 2}
d)2x=0 = x=20 - Dominio:[0,+oo)

e)x2+4¢0 paratodox(OR - Dominio =R
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x-2>0 = x>2 - Dominio=(2,+oo)

g)x?-2x=0 = x(x-2)=0 - {X_O Dominio = R-{ 0, 2}

h)6+3x=20 = 3x=2-6 = x=-2 - Dominio =[-2,+»)
)(x-5)°=0 = x=5 - Dominio=R~{5}

j)2x-420 = 2x24 = x=22 - Dominio[2, +w)

k)x2—9=0 = x°=9 = x=+/9=#3 _ Dominio=R—{—3,3}
hx-220 = x=2 - Dominio =[2,+w)

m) x2=0 = x=0 - Dominio=R-{0}

n3x-1=0 = 3x=z21 = xz% - Dominio=E,+ooj

fi)x>0 - Dominio=(0,+x)
0) 3x-x'=0 = x(3-X=0 Kig ~ Domini= R -{ 0,
p)X* =120 - Dominio =(~co,~1] O[ 1+e)

qQ (x-3*=0 = x=3 - Dominio=R-{ 3
EJERCICIO 8 : Tenemos una hoja de papel de base 18,84 cm y alt ura 30 cm. Si recortamos por una

linea paralela a la base, a diferentes alturas, y e nrollamos el papel, podemos formar cilindros de
radio 3 cmy altura x:

{ El volumen del cilindro sera: V=m [32 X =28,26 x
30 cm
¢,Cudl es el dominio de definicion de esta funcion?

<«—18.84 cm—>

Solucion: x puede tomar valores entre 0 y 30 cm. Por tanto, Dominio = (O, 30).

EJERCICIO 9 : De un cuadrado de lado 10 cm se recorta una tira  de x cm en la base y otra de la
misma longitud enla altura, obteniéndo se un nuevo cuadrado delado (10 -x):

10 cm

X i 10—x

+«— [0cm ———

El area de este nuevo cuadrado sera: A=(10-x)
¢,Cudl es el dominio de definiciéon de esta funciéon?

Solucion: x puede tener valores entre 0 y 10 cm. Por tanto, Dominio = (0, 10).

EJERCICIO 10 : Vamos a considerar todos los rectdngulos de 30 ¢ = m de perimetro. Si llamamos x a
la longitud de la base, el area sera:

15-x

X
A =x(15-x) ¢Cuél es el dominio de definicién de esta funcié  n?

Solucion: x puede tomar valores entre 0y 15 cm. Por tanto, Dominio = (0, 15).
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FUNCIONES LINEALES

EJERCICIO 11 : Representa graficamente:

a)y=§x—2 b) y =-0,5x +3,5 c)y=_—3x+1 d)f(x)=4_2X
2 5 5
Solucién:
a b c d
), ) ) )
4 4
N
2 / 2 N ™ 2
\\\
N
4 10T /h X =75 O X oD N XS O \‘X
2 2 2 2
A Bl 4 4

Solucion: La pendiente de larectaes: m=————-“2=—=——

La ecuacion sera: y+4:_—57(x—3): y :_—57x +%

EJERCICIO 13 : Escribe la ecuacion de las rectas cuyas gréaficas son las siguientes:
a) b)
Y

Y
4
o) LA 40 /
— X
> 2 4 5 X
_4 0
/
Solucién:
a) Vemos que larecta pasa por los puntos (:L 1) y (4, 3). Su pendiente sera: m=3;1=§
. . 2 2 1
La ecuacion sera: “l1=—(X-1l)=y=—X+—=
y-1=2-g)=y=2x+3
b) Observamos que larecta pasa por los puntos (O, 20) y (50, 80). Su pendiente sera : m=%)=%=g

. 6
Por tanto, su ecuacion es: y = EX +20

EJERCICIO 14 : Halla la ecuacion de la recta que pasa por (— 1 2) y cuya pendiente es —%.
Solucion:

Escribimos la ecuacion punto—pendiente; y—2= —:—13 (x+1) =>y= %x +g
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FUNCIONES CUADRATICAS

EJERCICIO 15 : Representa graficamente las funciones:
a)y =-x?+4x -1 b) y =(x +1)* -3 c)y=-x?+4 d) f(x)=-2x2 +4x

Solucion:
a) « Hallamos el vértice: x=;—z=__—z=2 - y=3 - Punto (2, 3).
» Puntos de corte con los ejes:

Coneleje X - y=0 - -x2+4x-1=0 - x=@=

_-4%412 [x=027 - Punto( 027; 0)
-2 x=373 - Punto( 373; 0)
ConelejeY - x=0 - y=-1 - Punto ( 0, —1)

» Tabla de valores alrededor del vértice: » La grafica es:
2
X 0 1 2 3 4 / \
Y -1 2 3 2 -1 115 N X
h B
/! \
- \
\
f -b_-2
b) « Hallamos el vértice: x=— :7 =-1 -~ y=-83 - Punto (-1,—3).
a
» Puntos de corte con los ejes:
ConelejeX - y=0 - x2+2x+1-3=0 = x2+2x-2=0
(o -2ty4+8 [ x=073 - Punto( 073; 0)
2 X=-273 - Punto(— 273; 0)
ConelejeY - x=0-y=-2 - Punto(O,—Z)
» Hallamos algun otro punto: » La grafica es:
\ 1]
X -3 2 1 0 1 \V o
Y 1 -2 -3 -2 1

» Puntos de corte con los ejes:

Coneleje X > y=0 > —x’+4=0 = x°=4 >
_x=+J4=%2 _ Puntos (-2 0)y(2,0)

Coneleje Y 2> x=0 > y=4 - Punto(0,4)

» Hallamos algun otro punto: » Lagrafica e?f:
X -2 -1 0 1 2
Y 0 3 4 3 0 5
/ \
4 b

[ b I\
| \
] 11 \
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e

d) « El vértice de la parabolaes: x = a4 =1 - y=2 - Punto (l 2)
a —

» Puntos de corte con los ejes:
Coneleje X 2 y=0 > —2x’+4x=0 > x(-2x+4)=0
x=0 - Punto (O, 0)

-2x+4=0 - Xx=2 - Punt0(2,0)

Coneleje Y 2> x=0 > y=0 -> Punto (0,0

» Hallamos algun otro punto: * Lagrafica es:
X -1 0 1 2 3
Y -6 0 2 0 -6 2
D
Dl T 1\
] \
_ \
I |

RECOPILACION RECTAS Y PARABOLAS

EJERCICIO 16 :

a) Representa graficamente: y = —%x +3

b) Halla el vértice de la pardbola: y =2x%-10x +8

Solucién:
a)
Hallamos dos puntos de la recta: La grafica seré:
X y
o)
0 3
2 2 - 7
4

2
La ordenada es:y =2 > -10 > +8:—9
2 2
El vérticeesel punto §, -9 .
2 2

EJERCICIO 17 :
a) Obtén la ecuacién de la recta que pasa por los pun  tos (=2, -1) vy (1, 3), y represéntala.
b) Halla los puntos de corte con los ejes de lapardb  ola y = - + 4x.

Solucién:
a)

1-(-2) 1+2 3

La pendiente de la recta es:m =

La ecuacion sera: y—3=%(x—1):> y=%x +§ .

Con los dos puntos que tenemos la podemos
representar:
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b) Puntos de corte con los ejes:

) x=0 Punto (0,0)
*ConelejeX:y=0 - 0=-x"+4x - X(x+4)=0- -

4 Punto (4,0)

X

*ConelejeY:x=0 - y=0 - Punto (0,0)
Los puntos de corte con los ejes son el (0,0) yel (4, 0)

EJERCICIO 18 :
a) Di cual es la pendiente de cada una de estas recta s:1)2x+y =0 Mx-2y+1=0 my=2
b) Representa graficamente: y = x® = 3x

Solucioén:
a) ) y=-2x - pendiente= -2
x+1 1 1 . 1
Il =— _~="x+= L pendiente = =
)y 2 2 2 P 2
[Il) pendiente = 0
b)
- 3 9 9 -9 3 9 La grafica seria:
Hallamos el vértice: x=— - y=——-—=—"— _ |—=,——
2 4 2 4 2 4

4
4

Puntos de corte con los ejes:
*Coneleje Y - x=0 - y=0 - Punto (0.0)

——
~—

x=0 - Punto(0,0)
x=3 - Punto(3,0)

e Coneleje X - y=0 - x2-3x=0 - X(x=3)=0 {

Tabla de valores alrededor del vértice:

X 0 1 3/2 2 3
Y 0 -2 -9/4 -2 0
EJERCICIO 19 :

a) Halla la ecuacion de la recta que pasa por el punt o (-1, 3) y tiene pendiente -1.
b) Representa graficamente: y = x> +4

Solucién:
a) Laecuacionserd: y -3=-1(x+1)=> y=-x+2
b)
El vértice es el punto (0, 4). La gréfica seria:

Los puntos de corte con los ejes son:

*Coneleje Y -~ x=0 - y=4 - Punto (0, 4)
Xx=-2 - Punto (-2,0) ARCEEA
Xx=2 - Punto (2,0) Ean \

Tabla de valores alrededor del vértice: /

e Coneleje X - y=0 - -x?+4=0 - x2=4{

™

X -2 -1 0 0 1 *
Y 0 3 4 3 0
EJERCICIO 20 ;

a) Representa graficamente: 2 x +y -1=0
b) Halla el vértice de la parabola: y =2x Z_8x+2

Solucién:
a) Despejamos y: y=-2x+1
Hallamos dos puntos de la recta y la representamos. 4
\
X y
" X
0 1 - A
1 -1
4 \
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:_—b:E:Z

2a 4
Laordenadaes: y =2:4-8-2+2=8-16+2=-6
El vértice es el punto (2, - 6).

b) La abscisa del vértice es: X

FUNCION DE PROPORCIONALIDAD INVERSA

EJERCICIO 21 : Representa graficamente las siguientes funciones
2

Xx=5

- -1
ay=—— b =—=2 c =-1+
)Y o d ) Y <3 ) Y

Solucion:
a) Dominio de definicion: R — {-4}

Tabla de valores

X| -« | -7 ] -5 4 |47 -3 -1 +00
Y 0 1 3 +00 -0 -3 -1 0

Las asintotas son larecta y =0 y larecta x=—4.

b) Dominio de definicién: R — {3}

X | -» 1 2 3 3" 4 5 +00
Y| -2]|-15 | -1 +oo -0 -3 | -25 -2

Las asintotas son las rectas x=3 e y=-2.

c) Dominio de definicion: R — {5}

X | -« 3 4 5 5 6 7 +00
Y -1 -2 -3 -0 +00 1 0 -1

. Las asintotas son las rectas x =5, y=-1.

FUNCION RADICAL

EJERCICIO 22 : Representa graficamente las siguientes funciones

a)y=1-4-3x b)y= +v3x-1 C)y= v2x+3-1

Solucién:
a) Dominio de definicion: (-,0]

Hacemos una tabla de valores:

X -00 -3 -2 -1 0
Y -00 -2 -1,45 | -0,73 | -11
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b) Dominio de definicion: E + OOJ

Hacemos una tabla de valores:
X[ 13] 1 2 3 +o0 T
Y | 0 [141] 224 | 283 | +w +
L
- o 3
¢) Dominio de definicion: —E ,Foo
Tabla de valores: =
X |-32] -1 1/2 3 +00 s
Y -1 0 1 2 +00
FUNCION EXPONENCIAL Y LOGARITMICAS
EJERCICIO 23 : Dibuja la gréafica de las siguientes funciones:
. 1 X+2
a)y = 21X b)y =log ,x ¢)y=1-log,x d)y=(zj e)y=3x*t1
Solucién:
a) « La gréfica es:
* La funcion esté definida y es continua en R. Y
1%
» Hacemos una tabla de valores: \ 6
X -00 -2 -1 0 1 2 +00
Y +00 8 4 2 1 Ya 0 2
—
i) ST X
b) « La gréfica es:
« Dominio = (0, +cw) ’
» Hacemos una tabla de valores: 4
2
—00 -2 -1 0 1 2 +00
x| (L 1 1 1 AR 1 —
4 4 4 4 4 4 4 -
X 0 16 4 1 Y 1/16 +00 mn
Y -0 -2 -1 0 1 2 +00 '
* La gréfica sera:
C) AY
» Dominio = ( 0, +cw) 4
» Hacemos una tabla de valores. 21\
2 X
- -2 -1 0 1 2 I
X |20® 2@ 27| 2% | 20 | 2 | 2% - &
X 0 Ya Ya 1 2 4 +00
Y +00 3 2 1 0 -1 -0 —4




Tema 10 — Funciones elementales — Matematica$ Bagdhillerato 10

d) * La gréfica sera:
« La funcién esta definida y es continua en R.
» Hacemos una tabla de valores: i
X -00 -2 -1 0 1 2 +00 \ n
Y +00 1 Vs | 1/64 | 1/256 | 1/1024 | O =
X
— _D
iy}
4
e) La gréafica es:
* La funcidn esta definida y es continua en R. Y
» Hacemos una tabla de valores: 8
61/
X[ w] 2] 1] 0] 1] 2] +o Hf
Y 0 1/3 1 3 9 27 | 4o N
o)
D D X
EJERC /CIO 24 : Consideramos la gréfica:
81
| a) Halla la expresidén analitica de la funcién corre  spondiente.
4 b) ¢ Cudl es el dominio de dicha funcion?
h |/ c¢) Estudia la continuidad y el crecimiento.
i) X

Solucion:
a) Es una funcién exponencial de base mayor que 1, que pasa por los puntos (0, 1), (1, 4)... Su expresion

analitica es y = 4",
b) Dominio = R
c¢) Es una funcion continua y creciente.

EJERCICIO 25 : Considera la siguiente gréfica:
Y

4
B a) Escribe la expresion analitica de la funcion cor  respondiente.
o b) Estudia la continuidad y el crecimiento de la fu ncion e indica
5 ) X cual es su dominio de definicion.
iy}
——
u
Solucion:

a) Es una funcién logaritmica con base menor que 1, que pasa por los puntos (1, 0), (2, -1),
(4, —2), (% 1] Suexpresioranaliticaes: y =log yx

b) < Esuna funcién continua.
* Es decreciente.
» Dominio :(O, +oo)
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EJERCICIO 26 :
a) ¢ Cual es la expresion analitica de la funcion co  rrespondiente a esta grafica?
Y
3
\l 6
\
2
D N X

b) Indica cudl es el dominio de definicion y estudi a la continuidad y el crecimiento de la funcion.

Solucién:

a) Es una funcion exponencial con base menor que 1, que pasa por los puntos ( -2, 4), (-1, 2), (1, %)

X
Su expresion analitica sera: y = (%)

b) < Dominio =R
» Es continua.
» Es decreciente.

EJERCICIO 27 :
a) Halla la gxpresi(’)n analitica de la funcion cuya  gréfica es:

b) Estudia los siguientes aspectos de la funcién: d ominio, continuidad y crecimiento.

Solucioén:
a) Es una funcion logaritmica que pasa por los puntos ( 1, 0), ( 3, 1), (9, 2)... Su expresién analitica sera:
y =log,x

b) « Dominio = (0, + )
» Es continua.
» Es creciente.

FUNCIONES A TROZOS

EJERCICIO 28 : Representa graficamente:

a)y-2x2 si x<-1 b) y = x2-1 si x<2 oy = (-x+1)2 si x<-1
2x +4 si x=2-1 3 si x >2 -x? si x >-1
Solucién:
a) La gréafica es:
Si x < -1, tenemos un trozo de parabola. (Vy = 0) Y
R
Si X = =1, tenemos un trozo de recta. -
6
Tabla de valores: \#
X -00 -3 -2 -1 -1 0 +00
Y +0 | 18 8 2 2 4 +00 5 - X

La gréafica es:
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\
b)
Six £ 2,esuntrozo de parabola. (Vy = 0) \ 2 1
SiX > 2, es un trozo de recta horizontal. X
— ) 9)
b N
Tabla de valores:
-4
X 0 | -2 | -1 1 2 2 3 +co
Y 0 3 0 0 3 3 3 | 4o
C) La gréfica es:
SiXx < -1, es un trozo de recta. Y
Six > -1, esun trozo de parabola. (V, = 0)
9]
Tabla de valores: b
— _2 D
D
X -00 -2 -1 -1 1 2 +00 \
Y |[+o |15 1 | 1 1| 4] 441 [\

FUNCIONES CON VALOR ABSOLUTO

EJERCICIO 29 : Representa graficamente la funcion y = [f(X)], s

12

abiendo que la grafica de y = f(x) es la

siguiente:
a) b) c) d) e)
Y I Y Y Y Y
4 | 4 4 4 Py
\
Va o) 2 \ o) \ o)
[N A =1 LNl \ 5
/b \2 X b / X 5 X J X
Hy | [rh A o) \ b \
/ \ \__
I 4 7
Solucién:
a b c d e
) Y ) Y ) Y ) Y ) Y
4 4 4 4 4
\ |
ja] ‘ 2 ’ 2 — o) \ o] I
{1 | ] r | {1 I - [ [ | [ 77¢ﬁ:77 - % I I I . [ 1 - [ |
X X X X
2 Az 2 D [s D s '
o) o) r o) o) o)
4 4 4
EJERCICIO 30 : Define como funciones "a trozos":
X +1 3x +1
a) y =|2x +4| b)y=|x+3] ¢ y-= 5 ‘ d) y =[3x -2| e)y= > |
Solucién:
X +1 . <-1
-2x-4 si x<-2 -x+3 si x<3 2 st X
a)y= : b)y = : oy =
2X +4 si x=-2 X—-3 si x=23 X+1 .
si x=2-1
2
-3x+2 si x<§ —3X2+1 Si x<_?1
dy = e =
)y . 2 )Y 3x+1 . -1
3x-2 SI X=— SI X=>—
3 2 3
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FUNCIONES ARCOS

EJERCICIO 31 : Obtén el valor de estas expresiones en grados:

2

a) y =arcsen b) y =arccos - a) y =arccos

N |~

o5

a) y =arcsen b) y =arccos 1 a) y =arccos (—1)

b) y =arccos [— g}

VR

a) y =arcsen

N
o|a R
N—

7\

Solucioén:
a) y =30° b) y =45° a) y=30° b) y =45° a) y=-30°
b) y=0° a) y =180° b) y =60° a) y =-60° b) y =180°-45°=135°

RECOPILACION DE FUNCIONES

EJERCICIO 32 : Representa graficamente las siguientes funciones
a) y =[3x -6 b) y =2""

Solucion:
a) Sobre la recta y = 3x — 6, hallamos su valor absoluto:
Y

e ar
hl
41
y=3x-6|

b) Dominio: D =R
Hacemos una tabla de valores: La gréfica;seria:

X -00 -2 -1 0 1 2 +00 41

Y 0 1/8 | Ya Ya 0 1 +00 2l

IR EE R
0l
4l
y= 2x—1
EJERCICIO 33 : Obtén la gréafica de las siguientes funciones:
2
a) y =|x+3] b) y:—X?+2x—2
Solucion:
a) Sobrelarecta y = x + 3, hallamos su valor absoluto :
Y
y=|x+3|
b) « Hallamos el vértice de la parabola: X = ;—b = _—21 =2 - y=0 - Punto (2, O)
a —

. Puntos de corte con los ejes:

13

b) y =arctg 1

b) y =arctg (\/§)
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_X2

Coneleje X ~y=0 - +2x-2=0 = x°-4x+4=0

x=42N16716 5 punto (2, 0)

2
ConelejeY - x=0 - y=-2 - Punto (0, —2)
»  Tabla de valores alrededor del vértice: e La gréficayseria:
X -00 0 1 3 4 +00 2
Y 0 -2 | -1/2 -1/2 | -2 | 4o X
14112 /2 N\ 6
o)
/
A \
/" \
6 \
\
y=—242x2
EJERCICIO 34 : Representa las graficas de las funciones:
X2 1 X +1
a =1-— b ==
)y 7 )y (3j

Solucioén:
a) * Elvertice de la parabola esta en (O, 1)

» Puntos de corte con los ejes:
2

Coneleje X - y=0 - 1-%X =0 = 4-x2=0 =—x=%2 -

~ Puntos (-2, 0)y (2, 0)
Coneleje Y -~ x=0 - y=1 - Punto (0,1)

« Tabla de valores alrededor del vértice: » La grafica seria:
X [ w] 2] 1 1 [ 2 [ +w AN
Y| ]| 0] % % | 0 | - 7N X
4
/ 6

b) Dominio: D = R
* Hacemos una tabla de valores:

\
X -00 -2 -1 0 1 2 +00 o)
Y +00 3 1 1/3 | 1/9 | 1/27 | +w \
_ ) D
0
4
_ lx+1
r= (3)
EJERCICIO 35 : Representa graficamente:
X -1 -x
a) y=|—f( b) y=2
3
Y
Solucién:
a) Sobrelarecta y =X—_1, hallamos su valor absoluto : 5
3 N —~
™~ ] X

14
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b) Dominio: D =R
Hacemos una tabla de valores: La grafica seria:
Y

4

X -00 -2 -1 0 1 2 +00
Y +00 4 2 1 Ya Ya 0

2

EJERCICIO 36 : Dibuja la gréafica de las siguientes funciones:
a) f(x)=(x-1)?%+2 b) f(x)=3"

Solucion:
a) » Es una parabola con vértice en (1, 2).
» Puntos de corte con los ejes:

Coneleje X -~ y=0 - (x-1*+2=0 = (x-1°=-2 - Nocortaaleje X.
Coneleje Y - x=0 - y=3 - Punto (0, 3)
« Tabla de valores alrededor del vértice: *La gréficail/seria:

X -0 -1 0 2 3 +00
Y +00 6 3 3 6 +00 A /

41D 2

o)
<

f(x) = (x=1)*+2

[\

X

b) Dominio: D = R

» Hacemos una tabla de valores: « La gréfica ser);a:
X -00 -2 -1 0 1 2 +00 N
Y +oo | 27 9 3 1 1/3 0
41D ) X
=2
y= 31—x
EJERCICIO 37 : Asocia cada una de estas graficas con su corresp  ondiente ecuacion:
a) yz%x b) y =2x2% -3 c) y =35x-0,75 d y=-x2+4
)] 1)) 1)) V)
y y y y
| / 4
\ 2l 2 2 o 2
L / z 20N
— ] ») X — D 5] X — D4 ») X -4 n X
A oy _2 oy _2 a I _2 \
/ P | \
_ 4 r 4 1 \
Solucion: a) |l b) | c) |l d v

EJERCICIO 38 : Asocia a cada una de estas graficas unade las s iguientes expresiones analiticas:

- 2 -
a) y = 34X b) y:% ) y=2x2-2  d) y=2x-2

1) ) 10 V)
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Y Y y
4 4 4 (W I
\ |
N2 > > \ot ]
N =10
X X X
4 = \ /) 2 (I} /) 2
g} \‘\‘ L \ 2.
- 4 4.
1 \ '
Solucion: a) 1 b) I c) IV d 1
EJERCICIO 39 : Asocia a cada una de estas gréaficas su ecuacion:
a) y = 2 b) vy =+42x c) y=i+2 d y=-Jx+1
X - X
I Il 1 v
) v ) v ) )
‘ 1 ' \
h H \
2 2 — ) ) 4 X — = h 1~
X X + -+
-4 |-D 2 =4 1D 2 N Z \
b ol
T = 6
-4 -4 R <
Solucién: a) IV b) 1l c) | d) Il

EJERCICIO 40 : Asocia cada grafica con su correspondiente ecuac ion:

\ro

\=)

\=)

a)y=;1—3 b) y =+x -3 c)y-= 3+2 d) y =+x +3
X —
)] 1)) 1)) V)
Y 4 4
l 4 4
2 2 2
T
X X X
) ¢ D ¢ — D D -4 |-
=2 =2 2
_ 4 -
Solucion: a) Il b)ll c)l d) Iv
EJERCICIO 41 : Asocia cada una de las siguientes graficas con's  u expresion analitica:
1 X
a) y =3* b) y=(§j ) y =log 3x d) y =log ysx
)] 1)) 1)) V)
Y y y
a1 1]
2 2 2
|
X X X
— -0 2 — -0 D — D o) -4 |
2 2 =2
_ — —4
Solucion: a) 1l b) IV c) |l d |

EJERCICIO 42 : Asocia a cada grafica su ecuacion:

a) y =(§j b) y =(§j 0) y =log ,x d) y =logy,x

16
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1) 1)) 1) V)
Y

y y y
4
\ ' /
5 5 9 o /
RS = “N 1.7
= X X X — X
— ) D — -2 D — ) ) =4 | -D D
i) Dl i) i)
- - 4 -
Solucion: a) | b) IV c) |l d)
PROBLEMAS

EJERCICIO 43 : En algunos paises se utiliza un sistema de medic  i6n de la temperatura distinto a los

grados centigrados que son los grados Farenheit. Sa  biendo que 10 °C =50 °F y que 60 °C =140 °F,

obtén la ecuacién que nos permita traducir temperat uras de °C a °F.

Solucién:

Llamamos x a la temperatura en grados centigrados e y a la temperatura en grados Farenheit. La funcion

gue buscamos pasa por los puntos (10, 50) y (60, 140). Sera una recta con pendiente:
_140-50_90_9

m=— === La ecuacion es:y—50=g(x—10):y=gx+32
60-10 50 5 5 5

EJERCICIO 44 : En un contrato de alquiler de una casa figura qu e el coste subira un 2% cada afio. Si
el primer afio se pagan 7200 euros (en 12 recibos me nsuales):

a) ¢Cuéanto se pagaréa dentro de 1 afio? ¢Y dentro de 2 afios?

b) Obtén la funcidn que nos dé el coste anual alcab ode x afios.

Solucioén:

a) Dentro de 1 afio se pagaran 7200 - 1,02 = 7344 euros.
Dentro de 2 afios se pagaran 7200 - 1,02% = 7490,88 euros.

b) Dentro de x afios se pagaran:y = 7200 - 1,02" euros.

EJERCICIO 45 : Con 200 metros de valla queremos acotar un recin  to rectangular aprovechando una

pared:
-+ 200m——

a) Llama x auno de los lados de la valla. ¢ Cuanto valen los  otros dos lados?
b) Construye la funcién que nos da el &rea del recin  to.

Solucion:
a) b) Area = x(200 - 2x) = 200x - 2x?

200 —2x

EJERCICIO 46 : Una barra de hierro dulce de 30 cmde largaa 0  °C se calienta, y su dilataciéon viene
dada por una funcién lineal |=a+bt, donde | eslalongitud (encm)y t eslatemperatura (en °C).
a) Halla la expresion analitica de |, sabiendo que 1(1)=30,0005 cm y que 1(3)=30,0015 cm.

b) Representa graficamente la funcién obtenida.

Solucién:
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a) 1(1)=30,0005 = a+b =30,0005 b) .

[{3)=30,0015 = a+3b=30,0015 30,0025

Restando a la segunda ecuacion la primera, queda: 30,0020

2b=00010 = b=00005 - 30,0015
a=30,0005-b =30,0005-0,0005=30

Por tanto: | = 30 +0,0005t 30,0010

30,0005

30

T
0 1 2 3 4 5
[ =30+ 0,0005¢

EJERCICIO 47 : En un cyadrado de lado x cm, consideramos el area de la parte que esta colo  reada:

-—

<—I\)‘>§4&

X
a) Halla la ecuacion que nos da el valor de dichad rea, y, en funcion del lado del cuadrado,  x.
b) Representa graficamente la funcion obtenida.

Solucioén:
, iy x2 b)
a) Elareadel triangulo es > 30Y
2 x2 25 /
Elareadelcuadraditoes | —| =—. 20
2 4 /
15
2 2 2
. . X X 3x
Por tanto, el 4rea total sera: y =—+—=—— 10 /|
2 4 4 /
5
d X
01 2 3 4 56
=32
Y=g

EJERCICI 48 : Un tendero tiene 20 kg de manzanas que hoy vende ra a 40 céntimos de euro/kg. Cada

dia que pasa se estropeara 1 kg y el precio aumenta ra 10 céntimos de euro/kg.

a) Escribe la ecuacion que nos da el beneficio obte  nido en la venta, vy, en funcién de los dias que
pasan hasta que vende las manzanas, X.

b) Representa la funcion obtenida, considerando que X puede tomar cualquier valor x 20,
Solucioén:
a) Si pasan x dias: b)
- 15007 T
Tendra (20x) kg vy los vendera a (40+10x) N
céntimos de euro cada uno. 1200 \\
. . 9004/

Por tanto, obtendra un beneficio de:

y =(20 - x)(40 +10x) =800 +200x — 40x —10x> 600

y = -10x? +160x +800 300

X
0 2 4 6 8 10 12 14
y =-10x>+160x+800
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TRANSFORMACIONES DE FUNCIONES

EJERCICIO 49 : La siguiente grafica correspond e ala funcién y =f(x)

Y
4 A partir de ella, representa:
5 a)y :f(x)—3
g A ¥ b) y =f(x +2)
T
Solucioén:
a b
) v ) v
4 4
. .
X A X
2
o) )
|
|

(La gréfica de f(x) no es necesario incluirla. La afiadimos para que se aprecie mas claramente la

transformacion).

EJERCICIOS50: A

partir de la gréfica de y =f(x)

Y
4 construye las graficas de:
5 a) y =f(x)+2
v b) y =~f(x)
) 2 ¢
9)
\
Solucién:
a b
) v ) v
4 I
2 o)
“ /
X X
o A/ 2 ¢ D ¢
\\ o
f_ﬁ \
\ \

(La grafica de f(x) no es necesario incluirla. La afiadimos para que se aprecie mas claramente la

transformacion).

EJERCICIO 51 : Sabiendo que la graficade y=f(x) es la siguiente:
el 9l

A4
4

o)

i
1
|
i

T TN—

|
|

construye, a partir de ella, las gréaficas de:
a)y :f(x —1)

" by y =f(x)-1
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Solucién:
a) b)

=

e ~=

[\9)

\
| \

(La gréfica de f(x) no es necesario incluirla. La afiadimos para que se aprecie mas claramente la
transformacion).

EJERCICIVO 52 : Esta es la gréfica de la funciébn  y =f(x).

4l Representa, a partir de ella, las funciones:
> a) f(x —2)
" b) y =~f(x)
q 9] 2
2
Solucion:
a b
) Y ) Y
A 411
2 2
q N X q o) X
o1 T o\ T
\

(La grafica de f(x) no es necesario incluirla. La afiadimos para que se aprecie mas claramente la
transformacion).

EJERCICII/O 53 : La siguiente graficaeslade y=1(X).

4 Representa, a partir de ella, las funciones:
N a) y =f(x)+1
— b) y =f(x +1)
-~ ,) ‘A‘
\
Solucioén:
a b
) , ) v
4 A
N
AT e ay LA )
2 0
\
| |

(La gréfica de f(x) no es necesario incluirla. La afiadimos para que se aprecie mas claramente la
transformacion).
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COMPOSICION DE FUNCIONES

EJERCICIO 54 : Dadas las siguientes funciones : f(x) = _3);+ 2 y g(x) =x%+1, hala :
a) (f-g)(x) b) (g°g)(x)
Solucioén:

_ax241)2 -ax2-3+2 -3x2-1
4 4 4

x2 +1|=

a) (f o g)(x)=f[g(x)]=t

b) (gog)(x)=g[g(x) =g|x? +1=(x2 +1)2 +1=x+2x% +1+1=x¥ +2x2 +2

2
EJERCICIO 55 : Las funciones f y g estan definidas por f(x)=X? y g(x)= x +1.Calcula :
a) (fog)(x) b) (gogef)(x)
Solucioén:

a) (f o g)(x)=f[g(x)]=f[x +1]= (x+1)? - x? +2x+1

3 3

2 2 2

0 o006l =0 %5 =5 +2)- w101

3

EJERCICIO 56 : Sabiendo que: f(x)=3x2 y g(x)=

Explica como se pueden obtener por

X+2
composicion, a partir de ellas, las siguientes func ~ iones: p(x)= 3 a(x)= !
(x +2)? 3x2 +2

Solucion: p(x) = (f ° g)(x) q(x) = (g o f)(x)
EJERCICIO 57 : Explica como se pueden obtener por composicion | as funciones p(X) y q(x) a partir
de f(x) y g(x), siendo: f(x): 2x -3 , g(x): X-2, p(x): 2dx -2-3 vy q(x):\/ZX -5
Solucion: p(x) = (f ° g)(x) q(x) = (g o f)(x)
EJERCICIO 58 : Las funciones f y g estan definidas por: f(x):XT_1 y g(x):\/;. Explica como,
a partir de ellas, por composicién, podemos obtener  : p(x)= XT_l y q(x)= Ji—l
Solucién: p(x)=(g-f)(x) alx) = (f - g)(x)
INVERSA DE UNA FUNCION
EJERCICIO 59 : Esta es la grafica de la funcion  y =f (x):

A e a) Calcula f71(0)y f2(2)

-
X b) Representa enlos mismos ejes f ~2(x)apartir de la grafica de f(x).

[e2e)
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Solucion:

a) f_1(0)=1porque f(1)=0 b)
f(2)=5 porque f(5)=2 1

EJERCICIO 60 : Dada la grafica de la funcién  y =f(x):
EERLL

|
AT a) Calcula f™1(-1)y f 1(0).
o}
i) b) Representa graficamen te enlos mismos ejes f_l(x),
X . .
D apartir de la grafica de f(x).
=
4
Solucion:
a) f_l(—l):Oporquef(O):—l b) v
f_1(0)=1porque f(1)=0 4 /
2 —
L~
X
D,
4
EJERCICIO 61 : A partir de la graficade y =f (x):
B oL
e a) Calcula f(3)y f3(5).
4
21/ b) Representa , enlos mismos ejes, f 1(x).
X
5 AN
Solucion:
a) f_1(3):1porque f(l):3 b) ¥
f_1(5):4porque f(4):5 |I”
A4
/
5 /
[ A
X
o) 211
EJERCIC)I,O 62 : Esta grafica corresponde a la funcién y=f(x):
4 A partir de ella:
T a) Calcula f71(2)y f~%(0).

b) Representa, enlos mismos ejes, la funcion f_l(x).

0o
o}

=
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Solucién:
a) f_1(2)=—2 porquef(—2)=2 b) ¥
f_1(0)=2p0rque f(2)=0 4
5\ )
-K
n \: y X
2
4 \
\
EJERCICIO 63 : Halla la funcién inversa de:
2x -1 2-3x -X +3 -2x -1 -2+7x
a) filx)= b) f(x)= c) fix)= d) fix)= e) fix)=
) fx) == ) flx)==, ) flx)=— ) flx)=—5 ) fx)=—5
Solucién:
a) Cambiamos x por y, y despejamosla y:
X :M = 3x=2y-1 = 3x+1=2y = 3X2+1: y = Por tanto: f’l(x): 3X2+1
b) Cambiamos x por y y despejamosla y:
x=273 4y =2-3y = 3y=2-4x = y-= 274X por tanto: f‘l(x)=2_%

¢) Cambiamos x por y, y despejamosla y:
x =" +3

= 2x=-y+3 = y=3-2x = Portanto: f }(x)=3-2x

d) Cambiamos x por y, y despejamosla y:

st N 5x=-2y -1 = 2y=-5x-1 = y=_5x_1:Portant0: f‘l(x)=_5x_1

X

e) Cambiamos x por y y despejamosla y:

x:ﬂ = 3Xx=-24+7y = 3Xx+2=7y = 3X7+2:y = Por tanto: 1"1(x):3x+2




