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GEOMETRIA ANALITICA DEL ESPACIO en las PAU de Asturias

Junio Dados los punto&(1, 0, 1),B(l, 1, 1) yC(l, 6, a), se pide:
94 a) hallar para qué valores del parametro a esitdeaalos
b) hallar si existen valores de a para los cuald&sy C son tres vértices de un paralelogramo de area 3
y, en caso afirmativo, calcularlos
¢) hallar la ecuacién de la recta que pasandolmrigen corte perpendicularmente a la recta AB.

Sept 94 Dado el plano de ecuacidm = 2x+2y+z-3=0 y los puntoA(1, 0, 2) yB(2, 1,a) seaC el pie de la
perpendicular desde el purical planon. Se pide determinar el valor depara que el tridangulABC sea
rectangulo (angulo recto &) y calcular su area. Hallar los dos angulos réssaghe dicho triangulo.

Junio Dada larecta : Xx—1=2y =2z+2 y los puntof(-, 2, 0) yQ(5, b, ¢), se pide:
95 a) Hallar by c sabiendo que la reBf@ es paralela ar.

b) Hallar la distancia entre los punfy Q.

c) Hallar el volumen del cilindro obtenido al giglrsegment®Q en torno a r

Sept 95 El vectora =3i + ] —k es perpendicular al plamgy el vectorb = 2i — j + k es perpendicular a un
segundo plana,
a) Hallar el &ngulo determinado por los dos vestore
b) ¢Se intersecan los planos? Justifiquese lagstspu
c) Silos dos planos se intersecan, hallar, dedoamonada, un vector paralelo a la recta de eteién.
Junio , X-1_y-2_z
9 Dadas las rectas ry s de ecuacioneg =y =2z Si——= Yooz
a) Estudiar su posicion.
b) Hallar la recta que cortargy sy es paralela alarecx y,z) = (1,23)+1 (1,2-1)

Sept 96 @) Comprobar que los puntdégl, 1, 1),B(0, -1, 0) yC(2, 3, 0) forman un triangulo y hallar su area.
b) Calcular el pie de la perpendicular trazada éesarigen al plano determinado goB y C.

Sept 96 Hallar todas las soluciones de un sistema line#dedeecuaciones con tres incognitas del que seceon
que (1, 0, 0) (0, 2, 0) (0, 0, 3) son solucione$ rango de la matriz de los coeficientes del siates
mayor o igual que uno.

Junio Dado el tetraedro con un vértiGesobre el origen de coordenadas y los otrosAr8sy C sobre los
97 semiejes positivo®X, OYy OZ respectivamente, se pide:
a) Hallar las coordenadas AeB y C sabiendo que el volumen del tetraedro es 4/3 griaasOA, OB
y OCtienen igual longitud.
b) La ecuacion de la altura del tetraedro corredigote a la carABC
c) Calcular Distancia entre las rectsBy OC.
d) Angulo que forman las aristBEy AB.

Sept 97 x=0
Dado el planonz =2x+5y+7z+3=0, larectas={y =} +1 Y el puntoA(0, 7, 5)
z=21
a) Determinar la ecuacién de la rectzaralela al plana que pase por el punfoy sea perpendicular a
la direccion de la rec&

b) Determinar la posicion del planoy la rectar
c) Calcular la ecuacion de la retigue pase pohky corte perpendicularmentesa

Junio Los puntosP = (1, 1, 0) yQ = (0, 2, 1) son dos vértices contiguos de un nggti®d, un tercer vértice
98 y= 0

z=1

a) Determina los vértices de un rectangulo qudigas las condiciones anteriores.

b) ¢Qué posicidn relativa deberia tener la regtaque contiene al segmerRQ, para que la solucién
fuese Unica? Razona la respuesta.

pertenece a la recta= {
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Sept 98

Junio
99

Sept 99

Sept 99

Junio
00

Sept 00

Sept 00

Junio
01

Sept 01

Los punto = (2, 0, 0) yQ = (0, 4, 2) son dos vértices de un triangulo istesc
z=20

a) Obtener las coordenadas del tercer vértice redbigue pertenece a la rea:t&{ 0
y =

b) ¢Es Unica la solucion? Razona la respuesta.

Los puntos P = (1, -1, 1) y Q = (3, -3, 3) son dédices opuestos de un cuadrado contenido enamo pl
perpendicular al plano de ecuaciéon: x +y =0

a) Determina las coordenadas de los otros dos&srti

b) Calcula la ecuacién de la recta que pasa parddiees calculados.

c) Calcula el perimetro del cuadrado construido.

Los puntos? = (0, 1, 0) yQ = (-1, 1, 1) son dos vértices de un triangulo tertercS pertenece a la recta

X=

r= { 1 y la recta que contienePay aSes perpendicular a la recta
Z=

a) Determina las coordenadasSle

b) Calcula el area del triAnguRS

X
_ a a o0 0
Dado el sistem y|=
0 1-a a . 0

a) Determina para qué valoresalel conjunto solucién son los puntos de una recta.
b) Halla un valor de a para el que se pueda cansticuadrado de area 1, de modo que la sumade la
longitudes de tres de sus lados sea minima.

Los puntosP = (2, 1, 2) yQ = (0, 5, 4) son dos vértices opuestos de un cdadrantenido en el plano de
ecuacionx+y-z=1
a) Determina las coordenadas de los otros dosesrti
b) Calcula la ecuacion de la recta que contieoeigeén de coordenadas y es paralela a la que oerdie
los puntoP y Q.

2x+y-2z=1
X-y+z=3
a) Afiade una tercera ecuacion al sist&da modo que la verifique el purfo= (-4, 1, 0) y el sistema
formado por las tres ecuaciones tenga la mismaisolgueS.

b) ¢Pertenecen al mismo haz de planos los defipiolosada una de las tres ecuaciones? Justifica las
respuestas.

Dado el sistemaS = {

X-y+z=-1
6x—-3y+10z=6
a) Calculalas coordenadas de los puRtg<Q que pertenecen a la recta y distan 5 unidadexrigein
de coordenadas.

b) SeaM el punto medio del segmento de extref@sQ. Calcula sus coordenadas.
¢) Justifica porqué, de todos los puntos de laredt es el mas proximo al origen de coordenadas.

Sealarecta = {

. zZ-
Dada la recta de ecuacionx+1=y—-2= T3 y el puntoP(1,2,1), calcula:

a) la ecuacion de la recta que pasafas perpendicularray se apoya en
b) las coordenadas del puasimétrico deP respecto de.

Dada la familia de plano8mx+(Mm+1)y-3(m-1)z+m+4=0
a) calcula la ecuacion del plano de esta familempsa por el punto (1,-1,2)

Xx+3z-1=0
b) calcula, si existe, la ecuacion del plano de fshilia que es perpendicular a la r%ta 574220
y—oZ+cs=
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Junio
02

Sept 02

Junio
03

Sept 03

Junio
04

Sept 04

Sept 04

Junio
05

Sept 05

Junio
06

X=2t

a) Halla la ecuacion del plano que contiene a la re y =3+t yalpunto (2, -1, 2)
z=1-t

b) Calcula la distancia del plano al punto (0,)1, O

X=2+t
— _X_y+l
Sea el plano7 = y=s y la rectar =E:T: z
z=1-2s+2t

a) Encuentra la posicion relativa de los mismos
b) Hallala ecuacion de la recta que pasa porrgo®( -1, 0, 2) es paralela al plany es perpendicular
alarecta

Sean los planogr, :2x+3y+z=2y 7, : X+y—-z=1

a) Determinar la posicion relativa de los mismos

b) Calcular una recta que esté contenida en ebptgn X+ y—z =1, sea paralela a la interseccion de
esos dos planos y que pase por el punto (5, -3, 1)

Dadas las rectals:x%2 :y_—/1 :i S: X+2 = y—1: 2-3

a) Calculaf. para que se corten en un punto
b) Hallar el punto de corte para ese valok de

Sea el prisma triangular (triangulos iguales y letwa) de la figura con

A1, -1, 0)B(1, 0, -1)C(0, 1, -1) yA’(1, —1,a). Calcula:

La ecuacion del planoque pasa por los puntés By C

c) Elvalor dea para que el plang que contiene a los puntés, B’ y C’ diste una
unidad del plana.

d) Paraa=1, el planart’ y el volumen del prisma

x-3_y-1_2z+3
-4 1
a) Cona=1, estudia la posicion relativa de la recta plaho
b) Siguiendo com = 1, calcula b para que el punto (3, 1, -3) p&zea a la recta y al plano
c) Determina los valores d@ey b para que la rectaesté contenida en el plano

Sean los punto&(-1, 1, 0) y B(0, 1, 1). Determina:

a) Las ecuaciones paramétricas de la negtee une los puntos

b) La ecuacion del planoque pasa poky es perpendicular a la recta
c) Ladistancia del punt® al planon

Sea el tetraedro de la figura formado A3, Q 0),B(0,2, 0)C(0,Q 6) y
D(a, 3, 1). Calcula:

a) El area del triangulo limitado por los punfgsBy C

b) La ecuacién del planogque pasa por los puntés By C

c) El valor dea para que el vectdkD sea perpendicular al plamaanterior.
d) Paraa=>5, el puntd' simétrico deD respecto al plano

Sean el plangz: ax+2y—-4z=Db ylarectar :

Sea el punté\(1, 0, 0) y el plano7 : 2x+ y—2z=1. Halla:

a) Laecuacion de la recta que pasafpgres perpendiculara
b) La ecuacion del pland que pasa poAy no corta a
c) Ladistancia entre los dos planos

Sean los puntos A(1,1,1), B(a.2,b) y C'(1,0,0)
a) Con a = 2, calcula b para que los tres puntos determinen un plano que pase por el punto P(2,0,1)
;Cuadl es la ecuacion de dicho plano?

b) Calcula los valores de a v b para que los puntos A, B v (" estén alineados.
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Sept 06

Junio
07

Sept 07

Junio
08

Sept 08

Junio
09

Sept 09

Junio
10

Fase
especif.

Junio
10

Fase
especif.

z =1
Dados los puntos A(1,1,0) v B(0,0,2) y la recta r : y =1+2A Halla:
z =14A

a) Un punto C € r de forma que el tridangulo ABC sea rectangulo con el angulo recto en C.

b) El plano m que pasa por A y B y es paralelo a r.

Dados el punto A(1,1,1) y la recta r : { ;: ? i 1_1 Calcula:
a) Un vector u director de la recta r.
b) El plano 7 que contiene a la recta r y al punto A.

c) La recta s que pasa por el punto A, esta contenida en el plano 7 anterior, y su direccion es perpendicular
a la de la recta r.

Dados los puntos A(2,2,0), B(0,0,2) y €(0,1,2).

a) Halla el plano @ que contiene a los tres puntos.

b) Calcula un punto P que esté a distancia de 24/2 unidades del plano 7 y del punto medio del segmento AB.
c¢) Considerando D(2,1,1) calcula el volumen del tetraedro limitado por los puntos A, B,C y D.

Sz+y = 1 r=1-t
Sean las rectas r : < ¥y = ys:g y=2+3t
r—kz = 2 ¢

a) Estudie si para algiin valor de k las rectas son paralelas.
b) Estudie si para algtin valor de k las rectas son perpendiculares.
c) Halle la distancia del punto A(1,1,1) a la recta s.

Sedenotaporrlarectaz—1=1—y=2— % y sea s la recta que pasa por A(1,0,1) y B(1,2,0).

a) Estudie si las rectas 7 y s se cortan vy, si se cortan, halle el punto de interseccion.
b) Halle la ecuacion del plano que contiene a 7 y es paralelo a s.
c) Halle el punto de r que equidista de Ay B.

z—4
Se denota porrlarectaz —6=y—7= —5 Y por P el punto de coordenadas (1,0,1).

a) Halle la ecuacion del plano que pasa por Py es perpendicular a 7.
b) Halle el punto de r mas préximo a Py halle la distancia de P a r.

Se consideran los puntos A(2,—-1,1) y B(—=2,3,1).
a) Halle los puntos C'y D que dividen al segmento AB en tres partes de igual longitud.
b) Halle el plano respecto al cual los puntos A y B son simétricos.

Se consideran la recta » que pasa por los puntos P(1,2.3) v Q(1,-1,3), y el plano © que contiene
a los puntos A(1,0.1), B(2.-1.3) y C(4.1,0).

Calcule:

a) Las ecuaciones implicitas de » y 7.

b) La posicion relativa de r v 7.

: x—-1 yp-2 x+1 yp-1
Considere las rectas r = —— ==

3 i 3 2

8]

a) Dé su posicion relativa. (1 punto)
b) Obtenga. si es posible, un plano paralelo a s que contenga a r.
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. R
.;I;mo Sean el punto P (-1.2.0) y larecta r = \T = % =z

Fase Calcule:

general a) La ecuacion del plano © perpendicular a r pasando por P.

b) El punto interseccion entre 7 y .
¢) La distancia del punto P la recta r.

‘I;"h Dado el punto A(0.1.2) yelplano 7:x—y+z—-4=0

Fase
general

a) Calcule la recta r perpendicular al plano & que pasa por el punto A.
b) Halle el punto interseccion entre r y 7.
¢) Halle el punto simétrico de A respecto de 7.

Sept 10  Se consideran el plano m; que pasa por los puntos A(1.0.0), B(0.2.0) y C(0.0.-1). vy el plano m
Fase que pasa por los puntos P(3.0,0), Q(0,6,0) y R(0.,0.-3) .
especif.  (Calcule:

a) Las ecuaciones generales o implicitas de m; y 7.

b) La posicion relativa de m, y 7.

¢) La distancia entre m; y .

Sept 10 Considere los puntos A(1.0.1). B(0.,1.1) y C(0,0,-1).

Fase _ a) Dé las ecuaciones de la recta » que pasa por By C.
especif. 1) Calcule el plano 7 que pasa por A v es perpendicular a 7.
c) Halle el punto de corte entre » y 7.
d) Obtenga el punto simeétrico de A respecto de r.
Sept 10 [x=2y+:z+3=0
Fase Sea el punto A=(1,-2.0) ylarectar =
general 1-1" +2:-4=0

Halle la ecuacion del plano que pasa por el punto A y contiene a la recta r.

Sept 10 En el espacio se consideran las rectas: 1. que pasa por el punto P(1.2.1) y tiene como vector
Fase director v=(1.-1.1). y s que pasa por los puntos A(2.3.2) y B(3.2.3).

general 4y Obtenga las ecuaciones de ry de s.
b) D¢ la posicion relativa dery s.
Junio Sean el punto P (-1,.2,0) yelplano 7: x+y—z+2=0.
11 Calcule:
Fase . a) La ecuacion de una recta que pase por el punto P y corte al plano 7.
especif. b) La distancia del punto P al plano 7.
Junio Se consideran los puntos en el espacio A(0.-1.2) y B(2,2.3).
11 a) Halle las ecuaciones implicitas de la recta » que pasa por A y B.
Fase b) Dé la ecuacion de un plano perpendicular a » pasando por A.
especif.
Junio 2x—y-5=0
11 Se considera la recta 7: i
Fase { Xx+z-2=0

general a) Determine el plano 7 que contiene a 7 y pasa por el origen de coordenadas.
b) Halle la ecuacion de la recta perpendicular a 7 que pasa por el punto (1,0.1)

Junio . x+2 vyv-1 =z .
11 Se consideran larecta 7 :—— = T =— vy elplano 7:x+5y—-3z=15
Fase ?

general a) Halle su posicion relativa.

b) En caso de cortarse, halle el corte.
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Julio 11
Fase
especif

Julio 11
Fase
especif

Julio 11
Fase
general

Julio 11
Fase
general

Junio
12
Fase
especif

Junio
12
Fase
especif

Junio
12
Fase
general

Junio
12
Fase
general

Julio 12
Fase
especif

Julio 12
Fase
especif

x z x—bz=
Halle @ y b para que las rectas 11 —=y = y s sean paralelas.
2 2—a 2x—y—z+1=0
x=1+1
, x-1 y+2
Se consideran las rectas 1 = =- 5 =z+4+1 y s:3y=m+3f
i z=-1+3¢

a) Calcule m para que las rectas se corten en un punto.
b) Para ese m halle el punto de corte.

Halle una ecuacion del plano que pasa por el punto P(1.1.2) v es paralelo a las rectas

=
-
I
fad
=
]
o

Halle 1a posicion relativa de las rectas

x—2 y+1 =z=-2 x=1 y+2 =z-3
= = AV = =
1 3 4 i 1 1 -1

T

a) Obtenga la posicion relativa de los planos m;. que pasa por los puntos A(1.0.0). B(0.2.0) y
C(0.0.-1). y m. que pasa por A'(3.0.0). B'(0.6.0) y C'(0.0.-3).

b) Busque la minima distancia entre los planos anteriores.

X 2
a) Halle la posicién relativa de la recta r:——= =— y el plano
T 2x+4y-3z=15.

b) En caso de cortarse, halle el corte.

Encuentre una ecuacion del plano que pasa por el origen de coordenadas. es paralelo al plano determinado
por el punto P (1.-1.0) y la recta que pasa por el punto Q(2.2.2) y tiene vector director v=(1.2.3).

Se consideran la recta y planos siguientes:

x=1+2¢
r:{yv=-5-5r : T ix+2y+32-1=0: T,ix+2y+4z-2=0
z=-3+2¢

a) Determine la posicion relativa de la recta respecto a cada uno de los planos.
b) Determine la posicion relativa de los dos planos.
¢) Calcule la distancia de » al plano 7, .

Dado el punto 0(0.0.0), busque un punto O’ del espacio tal que la recta que pasa por O y O’
sea perpendicular al plano = de ecuacién x+ y+z =3, ylasdistanciasde Oanyde O’ an
coincidan.

Se consideran los puntos en el espacio: A(1,0.0), B(0.2.0) y C(0.3.0).
a) Halle la ecuacion general o implicita del plano 7 que contiene a €s0s puntos.

b) Calcule la ecuacion de la recta perpendicular a 7 que pasa por el origen de
coordenadas y encuentre el punto de interseccion de la recta y el plano.
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Julio 12
Fase
general

Julio 12
Fase
general

Junio
13
Fase
general

Junio
13
Fase
general

Junio
13
Fase
especif
Junio
13

Fase
especif

Julio 13
Fase
general

Julio 13
Fase
general

Julio 13
Fase
especif

Julio 13
Fase
especif

Considere los planos 7, :2x—v+z=0y 7,:2-3=0.

a) Estudie la posicion relativa de 7y y 7.
b) Encuentre, si es posible, una recta paralela a 7; y a m, que pase por el punto (2.2.-1).

a) Determine el valor de k para que los puntos A(0.2.1). B(1.-2.0), C(2.0.3) v D(1.1.k) se
encuentren en el mismo plano.
b) Halle la distancia del origen de coordenadas al plano determinado por los puntos A. B y C.

Sean el punto P (-1.2.0) yel plano 7: 2x—3y+z=8.

Calcule:

a) Las ecuaciones de una recta que pase por el punto P y sea perpendicular al plano 7.

b) La distancia d del punto P al plano 7.

¢) La ecuacion de otro plano, paralelo a 7 y distinto de €l, que diste de P la misma distancia d.

Se consideran los puntos en el espacio A(1,-1.1) y B(2.2.2).
a) Halle el punto medio de A y B.
b) Dé la ecuacion del plano respecto al cual A y B son puntos simefricos.

Halle los planos que pasando por A(0.2.0) y B(0.0.2). corten al eje OX en un punto C tal que
el area del triangulo de vertices A. B y C sea 6.

I
=

R
Considere el plano 7 :x+v—z=0 ylarecta r: 0}

a) Halle la posicion relativa de la recta v el plano.
b) Encuentre una recta perpendicular a ambos.
¢) Busque la minima distancia entre la recta y el plano dados.

Las coordenadas de los puntos medios de los lados de un ftriangulo ABC son M(1.0.0).
N(0.1.0) y P(0.0.1).

a) Obtenga las coordenadas de los vértices A. B y C del triangulo.

b) Halle el area del triangulo.

Halle una ecuacion del plano que pasa por el punto (1. 1. 1) vy es paralelo a las rectas

3x+y=0 x—y=2
. y s

L

I
dx+z=

y—z=-—

Sea s larecta que pasa por los puntos A(1. 1. 0) y B(0. 1. 0). Considere la recta 7’ |

-l
Il
o O

e —

a) Escriba unas ecuaciones cartesianas de la recta s .
b) D¢ la posicion relativa de las rectas r vy .
¢) Obtenga la distancia entre » a s .

Considere un movimiento en el espacio tal que a cada punto de coordenadas (a. b. ¢) lo mueve
al punto de coordenadas (a+b. a+b+c, a+b).

a) Busque el conjunto de puntos que se mueven al origen de coordenadas.
b) D€ una ecuacion cartesiana del plano m que determinan los puntos del apartado a) y el punto (1.1.1).
¢) Busque la distancia del origen de coordenadas al plano .
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Junio Considere el punto P (-1,0,1) yelplano 7: x—y+z+2=0.
14

Fase
general

Calcule:
a) Las ecuaciones de una recta que pase por el punto P y sea perpendicular al plano 7.
b) La distancia d del punto P al plano 7.

Junio Se consideran los puntos en el espacio A(0,-1,2), B(2,2.3) v C(0.0,3)

14 -, T
Fase a) Halle la ecuacién general o implicita del plano 7 que pasa por A, B y C.

general D) Dé las ecuaciones de una recta perpendicular a m pasando por A.

Junio Considere los puntos A(1,2.-3) y 0(0,0,0).

:__4 a) Dé la ecuacién de un plano m; que pase por A y O, y sea perpendiculara 7, :3x -5y +2z=11.
ase
especif D) Encuentre la distancia del punto medio de Ay O a m,.
Junio Considere el plano 7 :x—y+z =—1 y el punto P(1,0,1).
14 L
Fase a) Obtenga el punto P’ simétrico de P respecto de 7.
especif b) Halle el punto de corte del plano 7 con la recta que pasa por Py P’.
Julio 14 . X+y+z=3
Fase Considere lasrectas 7, :x=z=0y r, : _
general 2x — y+ 3z =
a) Estudie la posicion relativa de ry v 7.
b) Encuentre, si es posible, un plano paralelo a r; y que contenga a r».
gulio 14 Halle el area del triangulo cuyos vértices son los puntos de corte del plano x +y—2z—-1=0
ase .
con los ejes coordenados.
general
Julio 14 . :\-_::2 ':\-+J',:l
Fase Considere las rectas 7 : YV
especif X—V= 1 2}’ —z=-1
a) Estudie la posicion relativa de », y 7.
b) Encuentre, si es posible. un plano paralelo a »; que contenga a 7.
¢) Encuentre la distancia entre »; y 7.
Julio 14

Fase Busque el area del poligono de vértices A(4.7.8), B(2,3.4), C(-1.-2.1) y D(1.2.5).

especif

Junio . 2x—y=1 J =y =2
15 Considere las rectas 7 : Vity :
x—z=2 11-‘—2:=—2
Fase ‘ o _
general a) Estudie la posicion relativa de 7, y 7.
b) Encuentre, si es posible, la ecuacion implicita de un plano perpendicular a ambas rectas pasando por A(0,-2.0).
c¢) Encuentre la distancia entre r, y 5.
Junio . x—1 y-1 z+1
15 Considere la recta 1: = =
Fase 2 1

general  a) Obtenga el punto P’ simétrico de P(1,2.1) respecto de r.
b) Halle la distanciade P ar.
c¢) Halle la distancia de Pa P’.
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Junio Considere los planos 7, :2x+2y+az=1, 7, : 2x+ay+2z=-2 y m, ax+2y+2z=1

15 donde @ es un niimero real.
Fase
especif Calcule:

a) El valor de a para que los planos contengan una recta comun.
b) Halle un vector director de dicha recta.
¢) Escriba unas ecuaciones parametricas de la recta comun a los tres planos dados.

Junio _ xX—y+z=2 x+y=0
15 Considere las rectas 1 ) . B st T )
Fase 2x=2y+z= -

especif  a) Encuentre la posicion relativa de las rectasr v s.
b) Halle, si es posible, la ecuacion implicita de un plano paralelo a r que contiene a s.
¢) Obtenga la minima distancia entre r y s.

Julio 15  Considere el plano 7 :x+ y—z =0 yel punto P(1,1.-1).

Fase Obtenga:
general a) Un punto Q en el plano = tal que la recta r determinada por P y Q sea perpendicular al plano 7.

b) Los puntos P’ en la recta 1 tales que la distancia de P” a 7 sea el doble de la distancia de P a .

Julie 15 T o5 puntos A(1. 0. 0) y B(0, 2, 1) son los vértices que forman el lado desigual de un triangulo

Fase - 0]
general  jshsceles. Se sabe que el tercer vértice pertenece a la recta 7 : =

z=10]

a) Halle las coordenadas del tercer vértice.

b) Encuentre el area del triangulo.
Julio 15 x— 2=
Fase a) Estudie la posiciéon relativa de la recta » yelplano 7 :x—y—=z+2=0.
especif y+z+l=

b) Halle la distancia entre la recta r y el plano «.
Julio 15 x— 3 = 0
Fase Encuentre el area del triangulo determinado por el eje OX y las rectas r y
especif x+y+z—=2=0

x+y—-z—4=0
5 i
ytz=

Junio _ x+y—z+1=0
16 Considere la recta 7 :
Fase y—z=0

general  a) Escriba la ecuacion implicita de un plano n perpendicular a » pasando por el punto A(-1, 2, 2).

b) Obtenga el punto proyeccion ortogonal de P(-1. 3, 3) sobre el plano .

Junio a) Encuentre m tal que los puntos A(2,-3.2), B(4.m.2) y C(5.-2,2) estén alineados .
|1=2se b) Obtenga l:as ecuaci01les.i111p]1'ci‘[as de la recta determunada por los puntos anteriores.
general c¢) Halle la distancia del origen de coordenadas a la recta encontrada en b).

Junio

16 a) Obtenga el punto proyeccion ortogonal de P(1.3.4) sobre el plano 7:2x—yv+z-3=0.
Fase y b) Halle el punto simétrico de P respecto del plano .

especi
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Junio
16
Fase
especif

Julio 16
Fase
general

Julio 16
Fase
general

Julio 16
Fase
especif

Julio 16
Fase
especif

Modelo
17

(Bl mismo
de Junio
11 Fase
general)

Modelo
17

Obtenga las ecuaciones mmplicitas de una recta que pasa por el punto A(2.-1.-1), es paralela

al plano 7:4x+y+z+2=0 yes perpendicular a larecta s:x = Y5

Considere los planos 7, :x+z=0y 7, : z—3=0.
a) Estudie la posicion relativa de z; v 7.
b) Encuentre, si es posible. las ecuaciones implicitas de una recta paralela a m; v a ..

a) Obtenga la ecuacion mmplicita del plano m que pasa por los puntos A(0,2,1), B(1,2,0) y C(2.0.-3).
b) Halle la distancia del origen de coordenadas al plano &

Obtenga la ecuacion implicita del plano 7 que contiene la interseccion de los planos
T x+y+z—6=0y 7, :2x+3y+z+5 =0, siendo perpendicular al plano 7, : z =0.

Obtenga los posibles valores del niimero real a para que el triangulo de vértices A(-2.-3.0),
B(1,-1,0) y C(-8.,a4,0) tenga area 6.

. 2x—yv—5=0
Se considera la recta r:
x4g—2=0
a) Halla la ecuacion del plano m que contiene a r y pasa por el origen de coordenadas.

b) Halla la ecuacion de la recta perpendicular a 7w que pasa por el punto (1,0,1).

. o . x+1 y—1 z=2I
a) Estudia la posicion relativa de larectar : g = g = & ¥ el plano 7 : 2x +4y — 3z = 15.
b) En caso de cortarse, determina la interseccion.
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