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RECORDATORIO DEL CONCEPTO DE TENDENCIA DE UNA FUNCIÓN 

El curso pasado estudiasteis la tendencia de una función. ¿Os acordáis que significa? Vamos a recordarlo. 

En ocasiones nos interesa saber cómo se comporta la función cuando la variable independiente aumenta 
mucho o disminuye mucho o cuando se acerca a una valor concreto. A los valores a los que se aproxima 
es lo que llamamos tendencia de la función. 

Cuando necesitamos conocer el valor de una función en un punto simplemente sustituimos el valor de x en 
la expresión analítica de la función y operamos para obtener su imagen. Lo que ocurre es que ciertas 
funciones tienen comportamientos "peculiares" en algunos puntos. 

Estudiando el comportamiento de una función f(x) en alguna zona de su dominio, descubrimos si dicha 
función muestra algún tipo de tendencia cuando tomamos valores de x muy próximos a un cierto punto, o 
bien cuando tomamos valores de x muy grandes positivos o muy grandes negativos.  

A este estudio es a lo que en matemáticas se le llama límite de un función: 

- límite de una función en un punto cuando tomamos valores de x muy próximos a un cierto punto 

-límite de una función en el infinito cuando tomamos valores de x muy grandes positivos o muy grandes 
negativos. 

1. ESTUDIO DE TENDENCIAS (LÍMITES) GRÁFICAMENTE 

Observa la siguiente gráfica. Vamos a estudiar algunos comportamientos que nos llaman la atención en 
esta función: 

 

a)  ¿Qué ocurre con la función en las proximidades de x = -2? 

Si tomamos valores de x muy próximos a -2, sus imágenes van siendo muy muy grandes, diríamos que 
tienden a + infinito. 

b)  ¿Qué ocurre con la función en las proximidades de x = -1? 

Si tomamos valores de x muy parecidos a -1, sus imágenes se aproximan a 1 tanto como queramos (pero 
no llegan a tomar el valor 1 porque el punto (-1,1) está abierto). 

c)  ¿Qué ocurre con la función en las proximidades de x = 0? 

Si tomamos valores de x muy próximos a 0, sus imágenes se aproximan a 1'5 tanto como queramos 
(llegando a tomar el valor 1'5 en x=0. 

d)  ¿Qué ocurre con la función en las proximidades de x = 1? 

Ahora, si nos aproximamos a x=1 por su izquierda, la función se aproxima a 2 tanto como queramos, pero 
si nos aproximamos a x=1 por su derecha, la función se aproxima a 3 tanto como queramos. 

e)  ¿Qué ocurre si tomamos valores de x muy muy grandes pero negativos? 

Observamos que, en este caso, las imágenes obtenidas (y) van siendo números cada vez más próximos a 
0, llegando a ser tan pequeños como queramos. 

f)  Por último, ¿qué ocurre si tomamos valores de x muy muy grandes pero positivos? 

En este caso, las imágenes obtenidas para dichos valores son cada vez más grandes en valor absoluto 
pero negativas. 
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¿Cómo representamos las tendencias que presenta esta función de forma resumida? Mira que simple: 

 

Y os preguntareis ¿cómo que ? Es fácil de entender. Fijaros la tendencia 
de la función no es siempre igual cuando nos aproximamos a 1: 

- Si nos acercamos a 1 por valores memores que 1 la función tiende a 2: lim𝑥→1− 𝑓 𝑥 = 2 

- Si nos acercamos a 1 por valores memores que 1 la función tiende a 2: lim𝑥→1+ 𝑓 𝑥 = 3 

Como la tendencia de la función es distinta según nos acerquemos a 1, se dice que:

 

2. ESTUDIO DE TENDENCIAS (LÍMITES) ANALÍTICAMENTE 

El problema es que habitualmente no conoceremos la gráfica de la función y tendremos que hacer todo el 
estudio a partir de su expresión analítica. 

Como irás descubriendo, el estudio de la tendencia de una función ( en realidad el cálculo de límites) es 
una herramienta muy importante pues nos permitirá estudiar la continuidad de la función, la existencia de 
asíntotas... 

Comenzaremos el estudio de los límites desde el punto de vista intuitivo, calculando imágenes de puntos 
adecuados y descubriendo su tendencia. 

Ejemplo 1: 

Supongamos que queremos estimar el comportamiento de la siguiente función en las proximidades de x = 
2: 

 

Para ello, vamos a tomar valores de x cada vez más próximos a 2 y estudiaremos el comportamiento de 
sus imágenes. Pero lo vamos a hacer de forma ordenada. 

Primero nos vamos a acercar a 2 por su derecha, es decir, con valores mayores que 2, tales como: 3, 2'5, 
2'1, 2'05,  2'04, 2'03, 2'02, 2'01, 2'001, 2'0001... y hallaremos sus correspondientes imágenes: 

 

 

Observa que las imágenes se aproximan muchísimo a 1. En este caso, diremos que la función tiende a 1 
cuando x se aproxima a 2+ o lo que es lo mismo que  el límite de la función cuando x tiende a 2 por la 
derecha es 1. 

A continuación, nos acercamos a 2 por su izquierda, es decir, con valores menores que 2, tales como: 1, 
1'5, 1'7, 1'9, 1'95, 1'97, 1'98, 1'99, 1'999, 1'9999... y hallaremos sus correspondientes imágenes: 

 

Comprobamos que las imágenes también se aproximan muchísimo a 1.  En este caso, diremos que la 
función tiende a 1 cuando x se aproxima a 2+ o lo que es lo mismo que el límite de la función cuando x 
tiende a 2 por la izquierda también es 1. 

https://4.bp.blogspot.com/--mfEzz_GRng/WCoEjAR1YLI/AAAAAAAAAo4/l5SsOdcZ9oUyq3HO8hgOmc1Qon_YSsgNACLcB/s1600/funcion%2Bcuadratica.jpg
https://4.bp.blogspot.com/-sFS3eZ8aeuk/WCn5y-ZNyWI/AAAAAAAAAoQ/Mta9q11T7-0ktl2D4lO--9TJ0tLffMUzgCEw/s1600/L%25C3%25ADmite%2Bpor%2Bla%2Bderecha.jpg
https://3.bp.blogspot.com/-gdGYY6fTyEI/WCn5y01GjrI/AAAAAAAAAoU/nI8RI77nxWclQVr82dO8PRCNaTZcsNH0gCEw/s1600/L%25C3%25ADmite%2Bpor%2Bla%2Bizquierda.jpg
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Y como tiende a 1 por la derecha y por la izquierda, diremos que el límite de la función cuando x tiende a 2 
es 1. 

 

Fijaros en un detalle, calculamos el valor de la función cuando x = 2 ¿qué obtenemos? 

𝑓 2 = 22 − 3 = 4 − 3 = 1 

Por lo tanto podemos establecer que lim𝑥→𝑎 𝑓 𝑥 = 𝑓 𝑎    𝑠𝑖𝑒𝑛𝑑𝑜 𝑎 ∈ 𝑅 

Ejemplo 2: 

Vamos a estudiar el comportamiento de la siguiente función alrededor del punto x=3: 

 

Para ello damos valores a x próximos a 3, primero por la izquierda y luego por la derecha: 

 

 

 

A medida que x tiende a 3 por la izquierda, la función toma valores tan grandes y negativos como 
queramos, y a medida que x tiende a 3 por la derecha, la función toma valores tan grandes y positivos 
como queramos. Es decir: 

 

En este caso, diremos que: 

lim
𝑥→3

𝑓 𝑥 =  ∞   𝑜 𝑞𝑢𝑒 𝑛𝑜 𝑒𝑥𝑖𝑠𝑡𝑒 

Vamos a aplicar la conclusión a la que llegamos en el ejemplo anterior:  

𝑓 3 =  
1

3−3
=

1

0
 y siempre os decíamos que ∄ pues ahora sabemos que la tendencia de : 

𝑓 𝑥   𝑐𝑢𝑎𝑛𝑑𝑜 𝑥 → 3  𝑠𝑒𝑟𝑎 ± ∞ 

Por lo tanto podemos establecer que lim𝑥→𝑎 𝑓 𝑥 =
𝐾

0
= ±∞   𝑠𝑖𝑒𝑛𝑑𝑜 𝐾 ∈ 𝑅 

Ejemplo 3: 

Vamos a estudiar el comportamiento de la siguiente función cuando x toma valores muy muy grandes y 
muy muy pequeños y negativos: 

 

x 10 1000 1000000 1000000000 𝑥 → ∞ 

x-3 7 993 999997 999999997  𝑥 − 3 → ∞ 

𝑦 =
1

𝑥 − 3
 

1

7
 

1

993
 

1

999997
 

1

999999997
 𝑓(𝑥) → 0+ 

https://3.bp.blogspot.com/-uO_0jSN0IYA/WCn8K0MUXII/AAAAAAAAAog/dAZnqkutjcMwEOnl8jtqb9kwUex4Y0JJgCLcB/s1600/limite.jpg
https://4.bp.blogspot.com/-qtjPfqZfOdk/WCoRb4AyoVI/AAAAAAAAApE/LOf6WUV9pC00rSesAC0Cgcj5ICsQr3k2ACLcB/s1600/funcin%2Bproporc%2Binv.jpg
https://3.bp.blogspot.com/-OBYMjRm0mtI/WCoSJPjCzII/AAAAAAAAApU/2CFvWaQnEgA-DxH8cLZBuoFAn4EryazFgCLcB/s1600/limite%2Bizq.jpg
https://1.bp.blogspot.com/-wxIr3vX1asc/WCoSJDcmhrI/AAAAAAAAApQ/3Pqr4X-U7CIixuqY-Bs_C6OCvSNyP5eSACLcB/s1600/limite%2Bderecha.jpg
https://4.bp.blogspot.com/-JyhFdoycvvs/WCoTtyyO7GI/AAAAAAAAApc/_yc-QhrgXPYDbGMV4P9GJlJS77prZ0jswCLcB/s1600/limites%2Blaterales%2Binfinitos.jpg
https://4.bp.blogspot.com/-qtjPfqZfOdk/WCoRb4AyoVI/AAAAAAAAApE/LOf6WUV9pC00rSesAC0Cgcj5ICsQr3k2ACLcB/s1600/funcin%2Bproporc%2Binv.jpg
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x -10 -1000 -1000000 -1000000000 𝑥 → −∞ 

x-3 -13 -1003 -1000003 -1000000003  𝑥 − 3 → −∞ 

𝑦 =
1

𝑥 − 3
 −

1

13
 −

1

1003
 −

1

1000003
 −

1

1000000003
 𝑓(𝑥) → 0− 

 

En este caso, diremos que: 

lim
𝑥→∞

𝑓 𝑥 =  0   𝑦 𝑞𝑢𝑒 lim
𝑥→−∞

𝑓 𝑥 = 0    

Vamos a aplicar la conclusión a la que llegamos en el ejemplo 1:  

𝑓 ±∞ =  
1

±∞−3
=

1

±∞
= 0  

Por lo tanto podemos establecer que lim𝑥→±∞ 𝑓 𝑥 =
𝐾

±∞
= 0   𝑠𝑖𝑒𝑛𝑑𝑜 𝐾 ∈ 𝑅 

 

 


