IES Real Instituto de Jovellanos de Gijon Funciones: Cuestiones bdsicas en exdmenes BI - NS

Funciones: Cuestiones bdsicas en examenes BI - NS
(a) Sketch the graph of f(x)=sin3x +sin6x,0sx<2m .

(b) Write down the exact period of the function f.

Given that x > 0, find the solution of the following system of equations:

ry—y—¥2+2
’ '

The diagram below shows the graphs of y=—x"+ 3x7 and g(x)=x'+ 3x" -4

¥
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The graph of y=- x*+ 3x7 is reflected in the y-axis, then translated using the

-1
vector [ l]to give the graph of y = hix).
{a) Write h{x) in the form h(x)=ax* + bx> + ex + d .
The graph of y=x'+ 3x’—4 is obtained by applying a composition of two
transformations to the graph of y = —x* + 3x%,
(b) State the two transformations whose composition maps the graph of
y=-x'+ 3x" onto the graph of y=x* + 3x* — 4 and also maps point A onto
point A" .

P1 #2 Given functions f: x> x+ 1 and g: x+> x’, find the function (f° g)!
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Nov 00 The following graph is that part of the graph of y=f(x) for which f(x)=0.
P1 #20

Mayo 01 1
P1 #5 Letf:x|—>ql'|—2~—2,Find
X

(a) the set of real values of x for which f is real and finite ;

(b) the range of /.
Mayo 01 The diagram shows the graph of the functions y, and y, .

P1 #19
y4i
24 et
™ s
A s
0 < > e
24
W

On the same axes sketch the graph of 2 Indicate clearly where the x-intercepts and
Y2
asymptotes occur.
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Nov 01 2x +1

Tenemos la funcion fix .XER. x=1. Halle la funciéon inversa, f ',
P1 #5 ¥ -
estableciendo claramente su dominio.
May 02 . . . - o 2x -1
P1 #15 La funcién uno a uno f estd definida en el dominio x > 0 por f(x)= )
(a) Indique el rango A de f.
(b) Halle una expresion de f'(x) para xe A4 .
Nov 02 La grafica de la funcién f(x)=2x" —3x"+x+1 es trasladada a su imagen g(x) por el
P1 #2 P
vector | |- Escriba g (x) enla forma g(x)= ax’ +bx’ +cx+d .
VT
Nov 02 . , X —S5x—4
P1 #4 Halle las ecuaciones de las asinfotas de la graficade y=——— .
XT—5x+
;]10‘;:;2 Las funciones f(x)y g(x) estin dadas por f(x)=+vr—2yg(x)=x" +x.

La funcion (f e g)(x) esta definida para x € FL | a excepeidn del intervalo ]a._ b [ .

(a) Halleelvalordeaydeb.

(b) Halle el recorridode fog.

Resuelva la mecuacion ‘ x—2 ‘ > ‘ 2x+1 ‘

|

La funcion festa definida para x < 0 por f(x) = .\'2 1
X+

Halle una expresion de f T(x).

Nov 03 En el diagrama aparece la grafica de f(x).
(a) Sobre el mismo diagrama dibuje aproximadamente la grafica de =% indicando

x

claramente todas las asintotas.

YA
.

‘-—"'_'-F/ 1

P

N

(b) Sobre el mismo diagrama, escriba las coordenadas del méximo local, el minimo local y
1

f&)

las intersecciones con ¢l eje x y con el gje y de
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Nov 03 ¢ . 3
P1 #14 Sea f(x)=sen mvesenz— arccos‘; | para—4=x=4.

AN =4

(a) Enla siguiente cuadricula, dibuje de forma aproximada la grafica de f(x).

Ry 3

]
Z

(b) En la grafica, indique claramente las coordenadas de los puntos de corte con el gje x v
con el eje v, el minimo v los extremos de la curva f(x).

(¢) Resuelva f (x)=—é.
Sea f()=2 xx-lyg() =22 x#4.
x+1 x—4

Halle el conjunto de valores de x para los cuales f(x) < g(x)

For 0= x <6, find the coordinates of the points of intersection of the curves

y=x'cosx and x+2y=1.

The function f’is defined on the domain [-1. 0] by

1
fix -
1+x°

(a) Write down the range of 1.

(b) Find an expression for f ™ (x).
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May 04
P1 TZ1

Solve the inequality
x+12

=12

=3

Para —3 = x = 3. halle las coordenadas de los puntos de interseccion de las curvas

y=xsenx y x+3y=1.

k

xX—

Sea f(x)=

LxeEk k=0,
s

(a) Dibuje aproximadamente, sobre el diagrama que aparece a continuacion, la grafica de f .
Fotule claramente todos los puntos de mnterseccion con los ejes v todas las asintotas.

VA

i

(b) Dibue aproximadamente, sobre el diagrama que aparece a continuacion, la grafica de

— . Rotule claramente todos los puntos de interseccion con los ejes.

f

L

La funcién f'viene definida por f: x> x°.

Halle la expresion de g(x) en funcion de x en cada uno de los siguientes casos

(@) (feg)(x)=x+1:

(b)  (gef)x)=x+1.
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May 04
P1 TZ2

Resuelva la inecuacion
x+9
¥—9

<2

1

V3—x*

(a) Halle el mayor conjunto § de valores de x tal que la funcién f(x)=

valores reales.

(b) Halle el recorrido de la funcién f definida sobre el dominio S.

Considere la ecuacién e™ = cos2x, para 0 <y < 27.
(a) (Cuantas soluciones tiene esta ecuacion?

(b) Halle la solucién mas proxima a 2w, expresando la respuesta con cuatro cifras decimales.

Halle los valores de i tales que para todo x

m(x+1)<x’

: . 2y . T
Consider the functions f(x)=e" and g(x)= 31117T :
(a) Find the period of the function fog.

(b)  Find the intervals for which (/o g(x))> 4.
(a) Sketch the graph of y =\'—712
x’—4

(b) Write down
(1)  the x-mtercept:

(1) the equations of all asymptotes.

. 5 1
Resuelva la ecuacion |e™ — =2

x+2

La funcién f estd definida para x >2 como f(x)=Inx+In(x—2)—In(x*—4)

(a) Exprese f(x)enla forma 111[ al ]
x+a

(b) Halle una expresién para f (x).

. x+1
Sean f y g dos funciones. Dado que (fecg)(x)= \T vy g(x)=2x-1 halle f(x-3)
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Nov 05

Halle el mayor conjunto de valores de x de modo que la funcién f dada por f(x)= tome

valores reales.

Muestra .
06/08 The functions fand g are defined by f:x+> e, g:x> x+2

P1 #9/
(a) Calculate f'(3)x g '(3).

(b) Show that (fog)'(3)=In3-2.

Muestra x+4 ¥—2 ) X X
06/08 Let f(x)= T x#-1land g(x)= .x=4. Find the set of values of x such that

P1/P2 T A
e (W=,

: 1 .
Sea f la funcion f(x) = xarccos .\‘+E.\' para —1<x <1 vy g la funciéon

g(x)=cos2x para —l<x<1.

(a)  Enla siguiente cuadricula, dibuje aproximadamente la grafica de f v la grafica de g.

v
]
z
1
1
>
-] 0 | A
1
=1
~
—Z
-
=3
4
-

(b)  Escriba la solucién de la ecuacion f(x)=g(x).

(c)  Escriba el recorrido de g.

Mayo 06
P1 #9

Resuelva ‘ In(x+3) ‘ =1. Dé sus respuestas de forma exacta.
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Mayo 06  Cada uno de los siguientes diagramas muestra la grafica de una funcién f . Dibuje
aproximadamente sobre los ejes dados, las graficas de

@ [fE0:
Y
A
1
(b) :
7 ()
Y
N
/\\\_/ >
Nov 06 En la grafica que se muestra a continuacion se representa y =asen(x+b)+c,donde a. b,y ¢
P1 #12 son constantes.
}}
4]
|G
12
2 4
14
-2n T 2

Halle los valores de a. by c.
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Mayo 07 3x—4

P1 TZ1 The function [ is defined as f(x)= 7 x#-2.
(a) Find an expression for F(x)
(b)  Write down the domain of f~'.
The functions f and g are defined by
Ff(x)=2x-1,
g(x)= & , x#—1
x+1

Find the values of x for which (feg)(x)< (g f)(x).

Mayo 07 ; . ; X
t4 La grifica de v =cosx es fransformada en la graficade y=8—-2cos—.
P1 TZ2 : ‘ 6
#14 Halle una secuencia de transformaciones geométricas sencillas que logre hacer esto.
Nov 07 El diagrama que aparece a continuacion muestra la grafica de y = f(x) la cual pasa por los
P1 #8 puntos A, B, C y D.

Dibuje aproximadamente, indicando claramente la posicion de las imagenes de A. B. C y D,
las gréficas de

(@) v=rf(x-4);

25

(15
P
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Nov 07
P1

Mayo 08
P1 TZ1

Mayo 08
P1 TZ1

Determine todos los valores de x que satisfacen cada una de las siguientes desigualdades

‘.\"+2{4'

@ GEt
xe'

>1

) (.\-3—1)>‘

(a) La funcién f esta definida de la siguiente forma f(x)= (x+.2_)2 =3,
La funcion g viene dada por g(x)=ax+5b. donde a y b son constantes.

Halle el valor de @, siendo @ >0 y el correspondiente valor de b, de tal forma
que se cumpla

fle(x)=4x"+ ﬁx—%.

(b) Las funciones i v k& vienen dadas, respectivamente. por /(x)=5x+2 y
k(x)=cx’ —x+2. Halle el valor de c para el cual las raices de h(k(x))=0
son 1guales.

The functions f and g are defined as:

(a) Find h(x) where h(x)=ge f(x).
(b) State the domain of /™" (x).

(¢) Find i (x).
4
Let f(x)=——. x=—-2 and g(x)=x—1.
x+2

If h=go f.find

(@)  h(x);

(b)  h7(x),where b7 is the inverse of .
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Mayo 08 A continuacién se muestra la grafica de v = f(x) para 2<x<8§.
P2 TZ2
#8 y

e

Sobre los ejes provistos, dibuje aproximadamente la grafica de y = , mostrando

X

claramente alguna asintota e indicando las coordenadas de algiin maximo o minimo
local que haya.

.‘l'.'
A
4
2
-
) 0 4 @ g v

i o]

A system of equations is given by

cosx+cosy=1.2
sinx+siny=1.4.

(a) For each equation express y in terms of x.

(b) Hence solve the system for 0<x<T, 0<y<T,
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:’AZGY:Z(I)B (a) Sketch the curve f(x) =| 1+3sin(2x) | .for 0 =x<m. Write down on the graph
#2 the values of the x and y intercepts.

.-1 ’
A

W

(b) By adding one suitable line to your sketch. find the number of solutions to the
equation 7 f(x)=4(n—-x).

The depth. h(f) metres, of water at the entrance to a harbour at  hours after midnight

on a particular day is given by

[T
I?(I)=8+45111(?]. D<r=24.

(a) Find the maximum depth and the minimum depth of the water.

(b) Find the values of ¢ for which h(7) =8.

Halle el conjunto de valores de x para los cuales | 0,1x" —2x+3|<log,, x .
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Nov 08

P2 #6 (a) Dibuje aproximadamente la curva y = ‘ lnx | —‘ cos X |— 0.1, 0 <x <4, mostrando

claramente las coordenadas de los puntos de corte con el eje x ¥ las coordenadas
de todos los maximos v minimos locales.

(b) Halle los valores de x para los cuales |ln ,r| > ‘ COS X ‘ +0.1, 0<x <4,

Mayo 09
P1 TZ1

The diagram below shows a curve with equation y =1+/ksinx, defined for 0 < x <3m.

y B

. I ! . . .
The point A[E -2 } lies on the curve and B(a, b) is the maximum point.

(a) Show that £k =—6.
(b) Hence, find the values of ¢ and b.
g‘la)_l‘?zgg Una funcién esta definida por f(x) = kJx con k>0 y x=0.
#11
(a) Dibuje aproximadamente la grafica de y = f(x).
(b) Compruebe que f esuna funcion inyectiva.
(c) Halle la funcién inversa, £ (x). e indique su dominio.
(d) Si las gréficas de v= f(x) y de y=7""(x) se cortan en el punto (4.4).
halle el valor de £.
(a) La grafica de v=In(x) se transforma en la grafica de y=In(2x+1).
Describa dos transformaciones necesarias para esto.
(b) Resuelva In(2x+1)>3cos(x), xe [0, 10].

(a)

Considere la funcién f, donde f(x)=arcsen (Inx).

Halle el dominio de f.

(b) Halle f7'(x).
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Nov 09

Halle los valores de % para los cuales la ecuacién x’+x>—x+2=Fk tiene tres
soluciones reales distintas entre si.

Considere la funcién g, donde g(x)=

7 -

S+x

(a) Sabiendo que el dominio de g es x =« halle el menor valor de @ para el cual
existe la funcién mversa de g.

(b) Dibuje aproximadamente, utilizando los mismos ejes de coordenadas,

(1) la grafica de g para este valor de a:

.. . . ., . -1
(1) la correspondiente funcién inversa, g .

(¢) Halle una expresién para g~ (x).

Mayo 10

Shown below are the graphs of v= f(x) and vy=g¢g(x).
P1 TZ1 grap y=5() y=g(x)

¥

L v=f(x)

If (f o g)(x)=3. find all possible values of x.

Mayo 10 . : 2x-3
P1 TZ2 A function f 1s defined by f(x)= E x#1.
#10 .

1

(a) Find an expression for /~'(x).

(b)  Solve the equation ‘ 7 (x) ‘ =1+ ().
Mayo 10 2

_x_
Let X)mm——— _
P2 TZ1 et f(x) .-

(a) State the largest possible domain for f.

(b) Solve the inequality f(x)=1.
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Mayo 10 The graph of y = arx
P1 TZ1 b+ cx

1s drawn below.

(a) Find the value of a, the value of » and the value of c.

. . b+cx
(b) Using the values of ¢. » and ¢ found in part (a), sketch the graph of v =
a+x
on the axes below, showing clearly all intercepts and asymptotes.
.]l
L
>
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Mayo 10
P2 TZ1

The graph below shows v =acos(bx)+c.

Find the value of @, the value of » and the value of ¢.

La siguiente figura muestra la grafica de una funcién lineal f y la de una funcidn
cuadratica g.

v

Sobre esos mismos ejes de coordenadas, dibuje aproximadamente la grafica de

og |~

Indique claramente donde se produce la interseccion con el eje x vy donde se

hallan las asintotas.

. ., (T
Considere la funcion f:x — 1 arccos X .

(a) Halle el mayor dominio posible de f.

. . . .. . -1 . P
(b) Determine una expresion para la funcién inversa, /= .y escriba su dominio.
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Mayo 11

o1 171 The diagram below shows the graph of the function y = f(x). defined for all xe R,

where b>a>0.

[~

|
flx—a)-b

Consider the function g(x) =

(a) Find the largest possible domain of the function g.

(b) On the axes below, sketch the graph of y=g(x). On the graph, indicate any
asymptotes and local maxima or minima, and write down their equations and
coordinates.
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Mayo 11

Consider the functions given below.
P1 TZ1

fxy=2x+3

2(x) =L, x=0
X

(a) (1) Find (ge f/)(x) and write down the domain of the function.
(11) Find (/o g)(x) and write down the domain of the function.
(b) Find the coordinates of the point where the graph of y = /(x) and the graph
of y=(g~' e fog)(x) intersect.
Mayo 11 Ta funcién cuadritica f(x)=p+gx—x" alcanza un valor maximo, igual a 5,

para x=3.

(a) Halle el valor de p y el valorde ¢.

(b) La grafica de f(x) se traslada 3 unidades en la direccién paralela al eje x y en
sentido positivo. Determine la ecuacién de la nueva grafica.

Mayo 11 7, siguiente figura muestra la gréfica de v=f(x). La grafica tiene una asintota
horizontalen v=2.

=/

|
f(x)
(b) Dibuje aproximadamente la graficade y=x f(x).

(a) Dibuje aproximadamente la grafica de y =

Dibuje aproximadamente la grafica de f(x)=x+——
X

Sefiale claramente las

coordenadas de los dos maximos y de los dos minimos. Seiiale claramente y dé las

ecuaciones de las asintotas verticales y de la asintota oblicua.
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Mayo 11 L - 4 =

P1 TZ2 Una funcion viene dada por: /i(x)=2¢" ——, xe R. Halle una expresion para £ '(x).
#8 -

Nov 11 Considere la ecuacién yx> +(y—Dx+(y—=1)=0

P1 #9 XY =IET '

(a) Halle el conjunto de valores de v para los cuales esta ecuacion tiene raices reales.

(b) A partir de lo anterior, determine el recorrido de la funcion f:x — % ;
> A o e
(¢) Explique por qué la funciéon f no tiene mversa.
; : 1
Sabiendo que f(x)=—.
l+&
(a) halle /7(x) e mdique su dominio;
(b) halle el valor de x tal que f(x)= /"' (x).
The graph below shows y= f(x).where f(x)=x+Inx.
(a) On the graph below. sketch the curve y= 7' (x).
3
e 4

(b) Find the coordinates of the point of intersection of the graph of y= f(x) and
the graph of y=f"'(x).
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x+1 | and y= | x—3 | are shown below.

Mayo 12 The graphs of y =
P1 TZ1 grap Y

(s8]
T

Let f(x)=

x+l‘—|x—3|.

(a) Draw the graph of y= f(x) on the blank grid below.

[§%]
T
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Mayo 12 A continuacién se muestra la grafica de y = f(x). donde A es un maximo local y D es
P1 TZ2 il
un minimo local.

A(-1,4)

C(1.0)/E (3.0)

D (2. -3)

(a) Sobre los sigmientes ejes de coordenadas. dibuje aproximadamente la grafica de

. mostrando claramente las coordenadas de las imagenes de los puntos

(x)
A. By D. rotulandolos A”. B" y D respectivamente. y las ecuaciones de todas

las asintotas verticales.

>

Mayo 12 : , i 3| . _
P1 Tz2  La funcion f. definida en el dominio [U 3 ?] . viene dada por f(x)=e "cosx.

(a) Indique los dos ceros de f.

(b) Dibuje aproximadamente la grafica de f.
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Mayo 12 T3 grafica de una funcién polinémica 7 de grado 4 se muestra a continuacion.
P1 TZ2

y

(—4.0) (2.0) x

(0. -32)

(a) Explique por qué. de las cuatro raices de la ecuacién f(x)=0. dos son reales y
dos son complejas.

(b) La curva pasa por el punto (—1,—-18). Halle f(x) de la forma
f(xX)=(x—a)(x=b)(x'+cx+d).donde a. b.c.deZ.

(¢) Halle las dos raices complejas de la ecuacidén f(x) =0. expresandolas en forma
cartesiana.

(d) Dibuje con precision las cuatro raices sobre el plano complejo (el plano de
Argand).

(e) Exprese cada una de las cuatro raices de la ecuacion de la forma e’ .

Let f(x)=Inx. The graph of f is transformed into the graph of the function g

by a translation of ( ] followed by a reflection in the x-axis. Find an expression

for g(x). giving vour answer as a single logarithm.
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Mayo 12 Considere las siguientes funciones:

P1 TZ2
#11 )
2x +3
xf= ,x=0
f(x) 7E
) |3.*:—4| R
x)=— xe k.
& 10

(a) Indique elrecorridode f velde g.

ax’ +bx+c

3750

(b) Halle una expresion para la funciéon compuesta f o g (x) . dela forma

donde a. by ceZ.
(¢) (1) Halle una expresion para la funcion inversa /' (x).

(i) Indique el dominioy el recorrido de 7.

Ahora el dominio de f y el de g quedan restringidos a {0, 1, 2, 3, 4} .

(d) Considerando los valores de f y de g en este nuevo dominio, determine cual
de las dos funciones. f y g. podria utilizarse para hallar una distribucion de
probabilidad para una variable aleatoria discreta X. Explique claramente las
razones por las cuales ha dado esa respuesta.

(e) Utilizando esta distribucion de probabilidad. calcule la media de X

X

Considere una fincion f. definida de la siguiente forma: f(x)= para 0<x<1.

2—x

(a) Halle una expresion para (f o f)(x).

Sea Fn(’f):ﬁ- donde 0=x<=1.
P X

(b) Utilice la induccién matematica para comprobar que para todo n€Z".

(fofo...o f)(x)=F,(x).

n Veces

(¢) Compruebe que F_ (x) es una expresion para la inversa de F, .
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Nov 12 Sea f(x)=x +ax +by+c. donde a. b, ceZ. La siguiente figura muestra la
P1 #3 graficade y= f(x).

[

(a) Utilizando la informacion que se muestra en la figura. halle los valores de
a.byec.

b) Sig(®)=3f(x-2).

(1)  indique las coordenadas de los puntos donde la grafica de g corta al eje x.

(1) Halle la mterseccion con el eje v de la grafica de g.
(a) Express 4x* —4x+5 inthe form a(x—h) +k where a, h, ke@Q.
(b) The graph of y=x" is transformed onto the graph of y=4x’—4x+5.

Describe a sequence of transformations that does this, making the order of
transformations clear.

1
4x* —4x+5"

The function f is defined by f(x) =
(c) Sketch the graph of v = f(x).
(d) Find the range of f.

Considere f(x)=Inx—e"*. 0<x<10.

(a) Dibuje aproximadamente la grafica de v = f (x). indicando las coordenadas de todos los
maximos v minimos v de los puntos de corte con el gje x.

(b) Resuelva la inecuacion In x < ", 0 < x < 10.
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Nov 13 La siguiente figura muestra un dibujo aproximado de la grafica de v = f(x).
P1 #3
.‘1.
104
54
1 4. 0)
I | i I l T 1 1
5 0 5 10 *
5 i

(a) Dibuje aproximadamente la graficade y = f~(x) sobre los mismos ejes de coordenadas.

(b) Indique el recorrido de 7.

(¢) Sabiendo que f(x)=In(ax+5b), x =1, halle el valor de a v el valorde 5.
Mayo 14
P1 TZ2 (a) Dibuje aproximadamente el grafico de v =|cos

%I para 0 <x <8m.

1
= Ppara D= x<8n.

(b) Resuelva |cos ‘fil =

Mayo 14 Considere las siguientes funciones:
P1 TZ2

#14
: h(x)=arctan(x) xeR

1
X

gx)=— xeR _x=0

(a) Dibuje aproximadamente el grafico de v=/5(x).

(b) Halle una expresion para la funcion compuesta /1o g(x) e indique su dominio.
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Mayo 14 Let f(x)=|+]-1.

P2 TZ1
#12

(a)

(b)

()

(d)

(e)

The graph of v = g(x) 1is drawn below.

(1)  Find the value of (fog)(1).

(i1) Find the value of (fogog2)(1).
(111) Sketch the graph of v=(f<g)(x).
(1)  Sketch the graph of v= f(x).

(11) State the zeros of f .

(1)  Sketch the graph of v=(f= f)(x).

(1) State the zeros of fo f .

Given that we can denote fo fofo,..  of as f".

n limes

(i) find the zeros of 7
(i) find the zeros of f*:
(iii) deduce the zeros of f*.

- 3
The zeros of f™" are a,, a,. a;. ... . ay.

(i)  State the relation between » and N:

N
(i1) Find. and sumplify, an expression for Z|nr| m terms of 7.

r=l1
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M 14 ,
PZGY:ZZ La funcién f se define de la forma f(x)=-3+ =3

e g

(a) (i) Dibuje aproximadamente el grafico de v = f(x). indicando claramente todas las
asintotas y los puntos de corte con los ejes.

(ii) Escriba las ecuaciones de todas las asintotas vy las coordenadas de todos los puntos
de corte con los ejes.

e -1 . . ..
(b) Halle la funcién inversa = e indique su dominio.

La funcion f viene dada por f(x) _1 L x=0.
x

El grifico de la funcién y =g(x) se obtiene aplicando las siguientes transformaciones al
grafico de y= f(x):

una traslacion por el vector [ U] :

: 0
una traslacion por el vector [l]

(a) Halle una expresion para g(x).

(b) Indique las ecuaciones de las asintotas del grafico de g.

lr;llo;llt La funcién f viene dada por f(x)=e"""'. xeR.

(a) (1) Halle /' (x).

(ii) Indique el dominio de 7.

La funcion g viene dada por g(x)=Inx. xeR".
El grafico de y = g(x) y el grafico de y = f/'(x) se cortan en el punto P.

(b) Halle las coordenadas de P.

Mayo 15 The functions 7 and g are defined by 7(x)=ax’+bx+c, xR and
P1TZ1 g(x)=psinx+qgx+7r,xcl where a.b.c.p. g.r are real constants.

(a) Giventhat f is an even function, show that »=0.

(b) Given that g is an odd function, find the value of r.
The function /1 is both odd and even, with domain E.

(¢) Find h(x).

Pdg. 27



IES Real Instituto de Jovellanos de Gijon Funciones: Cuestiones bdsicas en exdmenes BI - NS

Mayo 15 3x—2 1
P1 TZ1 Afunction f is defined by f(x)= 1 ,xelR, .r.:‘E.
x_

(a) Find an expression for 7~ (x).

o 3x-2 1
Afunction f is defined by f(x)= ; " veR, o
x_

(a) Find an expression for f‘l (x).

The functions f and g are defined by f(x)= 2x+%, xelR and g(x)=3sinx+4,xeR.

(a) Show that g o £(x)=3sin {2.1- + g] 4.

(b) Find therange of gof.
. [ 3 In .
(c) Giventhat g< f 20 =17, find the next value of x, greater than 20" for which
gof(x)=T7.
(d) The graph of v =g o f(x) can be ohtained by applying four transformations to the graph

of v =sinx. State what the four transformations represent geometrically and give the
order in which they are applied.

La funcion f se define mediante f(x)= 3—2 xeR, x#2,

(a) Dibuje aproximadamente el grafico de y = f(x), indicando claramente todas las
asintotas y los puntos de corte con los ejes x e y.

(b) Halle una expresion para /' (x).

(c) Halle todos los valores de x para los cuales f(x)= f~'(x).

(d) Resuelva la inecuacion |j'(x}|<.%.

(e) Resuelva la inecuacion f(|x|)<%,

: : T x+1
P1 TZ2 Considere las funciones fl,’x)=tamer{Js:x<:E y g(x)=1j,xelﬂ?., b o

(@) Halle una expresion para g ¢ f(x); indique cuél es su dominio.

; _ _ i
(b) A partir de lo anterior, muestre que g f(x)= JERN T EORY
Sen x — Cos X
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Mayo 15
P2 TZ1

Afunction f isdefinedby f(x)=(x+1)(x—-1)(x-5),xeR.

(a) Find the values of x for which f(x) c:‘j‘(x) |

Afunction g is defined by g(x) =x’+x—6,xeR.

(b) Find the values of x for which g(x) < .
g(x)

(a) Dibuje aproximadamente el grafico de y =(x—5)*-2|x—5|-9, para 0 <x < 10.

(b) A partir de lo anterior, o de cualquier otro modo, resuelva la ecuacion
(x—S)Z—le—S]—‘):O.

El grafico de y = In(5x + 10) se obtiene a partir del grafico de y = Inx realizando una
traslacion de a unidades en la direccién del eje x seguida de una traslacién de b unidades
en la direccion del eje .

(a) Halle el valor de « y el valor de b.

A function is defined by f(x)=4sin(Bx)+ C.,-n<x<m,where 4. B. CeZ. The following
diagram represents the graph of v=7(x).

tal=
L
4*|74'

,
F 4
\
b8
|
—
L
i
( IS ER
T

|

e

1

—

N e
|
A

—

(a) Find the value of

(i 4;
(iiy B;
(iiiy C.

(b) Solve f(x)=3for0<x<m.
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Nov 15 The following graph represents a function v =f(x), where -3 <x =< 5.
The function has a maximum at (3. 1) and a minimum at (-1.-1).

y
3
1_ —
O_ X
1 1 1 1 1 1 I 1 1 1 1 1 1 1 1 1
-3 -2 -1 _Vi 2 3 4 5
—1

(@) The functions « and v are defined as u#(x) =x—3,v(x) =2x where xeR.
(i)  State the range of the function u < f.
(i) State the range of the function #c ve f.
(iiiy Find the largest possible domain of the function fo vo u.

(b) (i) Explain why f does not have an inverse.

(i) The domain of f is restricted to define a function g so that it has an inverse g‘l.
State the largest possible domain of g.

(iiiy Sketch a graph of v =g'1 (x), showing clearly the 1-intercept and stating the
coordinates of the endpoints.

2x—5

xv+d

Consider the function defined by /1(x) = ,xz=—dand deR.

(¢) (i) Find an expression for the inverse function nt (x).

(i)  Find the value of d such that /i is a self-inverse function.

-

For this value of d, there is a function & such that /i o k(x) = —, x=-1.
X+

(i)  Find &(x).
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