Resolucién de Triangulos - Soluciones

1. En los escaparates de las relojerias suelen mastlos relojes con sus agujas situadas simétricasarcando
aproximadamente las 10h 10min. ¢ Cual es exactamenéehora?

. . Aguja Minutera
Las velocidades angulares de las agujas son: Tiempo transcurrida:

Angulo girado: 60 a

Aguja Horaria =307 Aguja Horaria
h Tiempo transcurridat
Aguja Minutera =360% Angulo girado:a 1

A partir de las diez en punto, y en un mismo tiempo \/

30=2 _ a=3n
t — 360 = 60- 30
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39c 13 on las min Seg

2. Utiliza una hoja de célculo para estudiar positels valores de perimetro de un triangulo rectanguloon 18 cnd
de area. ¢ Cual es su valor minimo? ¢Y el maximo?
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El area del tridangulo se calcula medlantgf .

ab 36
C Por lo que en este case— =18 luego: b =—.
a 2 a
El perimetro seré:

36, | 2 +(3_6j2 _a?+36+Va% +1206
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P=a+—
b a a

La funcion es la representada graficamente a kectiar

En ella se observa que el perimetro creceria imdefinente tante

para valores da cercanos a cero como para valores inmensas

Por ello el perimetro de este triAngulo no tendalar maximo, perc

si valor minimo para =b = 6 al que le corresponde el valor: SR ETEEE R R EE N R L
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Perimetro minimo ﬂ.2+\/7_2 = 2049 cm.
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3. Pedro quiere subir hasta el borde de una tapigara ello ha cogido una escalera, pero no le sinpaes tiene la
misma altura que la tapia. Como es muy ingenioso heogido un cajon de 20cm de alto y lo ha colocadolan de
distancia del pie de la tapia. Si al poner sobre ehjén la escalera esta llega hasta el borde detépia, ¢ qué altura
tiene ésta?
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Se puede hallar la altura de la tapia medianteoceéta de Pitagoras:

4x
X x2 =12 + (x-02)2;x% =1+ x% + 004- =
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10x™ =10+10x™ + 0,4 - 4x4x =104 = x = 2,6m




4. El cuerpo del dibujo, que recuerda a un heladoalcucurucho, esta formado por una semiesfera situadsobre
un cono. Halla el volumen y la superficie total delicho cuerpo.

seril15°:2—% - R=20%em15°= 399 . ’

cosll5°= 2% - h=200t0s115°= 1960 | , 20 em

2 2 LA
/R°h _ T[B99° (1960 — 32630 cm® .

Volumen Semi-Esfera =§7‘R3 = %ﬂ[&993 =13277 cm?

Superficie Cénica = 7Rg = 711399120 = 25053 cm* R
Superficie Semi-Esfera = 2/R? = 2771899 = 9990 cm? 115 7

Volumen Cono =

20crnr

Volumen Total = 326,30 + 132,77 = 459,08 cm?
Superficie Total = 250,53 + 99,90 = 350,43 cm? h

5. En un triangulo isésceles el lado menor mide 12rResuélvelo sabiendo que hay dos angulos de 70°.

El angulo C lo hallamos facilmente sumando los di®§0° y restandoselos a
180°. En cuanto a los lados a y b los hallamosadmisma forma que en el
triangulo anterior:

6 6
cos70P=—;b= ;b= 1754m A=70° a=17,54m
b cos7(® B=70° b=17,54m
comoa=hb;a=17,54m C=40° c=12m

6. Halla los lados de un triangulo sabiendo que sirea mide 18 cmiy dos de sus angulos A = 30°y B = 45°,

En primer lugar montamos un sistema de
ecuaciones relacionando el seno de A y el area del

ch
3 Area=—- cb$enA
triangulo: L= Area=————
senA =—
b
. chsinA 182 72
Si =18; clb = ;cb=72¢c=—
Sin30 b
Sustituyendo ¢ en el teorema de los senos obtenemos
72 A=30° a=51m
b 72sin43 72sin43 B =45 b=72m
b__ _ 2 = L= ;b=,/ S b = 7260m C =105° ¢=9,9m
sSinl0®  sind® SinL0® sinl0% '
=12 o992 2 _ 3 . _gianm

C - ] - ) = ]
7.26cm sinl0®  sin3®



7. Un barco B pide socorro y se reciben sus se@slen dos estaciones de radio, Ay C, que distartrensi 50 km.
Desde las estaciones se miden los siguientes anguRAC = 46°y BCA =53°. ¢ A qué distancia de cadsstacion
se encuentra el barco?

B = Mp.y-53= BI°
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8. Un hombre que esta situado al oeste de una emsale radio observa que su angulo de elevacion es d5°.
Camina 50 m hacia el sur y observa que el &ngulo édevacion es ahora de 30°. Halla la altura de lantena.

T i < 2
Z = 50+ ; =
5 = J , 2

9. Salen desde un mismo punto dos coches con tretygias rectas que forman un angulo de 35°. El prier coche
va a 110 Km/h y el segundo a 90 Km/h. ¢ Qué distandes separa al cabo de 7 minutos?
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10. Halla el radio de la circunferencia circunscria al triAngulo cuyos lados miden 13m, 14my 15m.

Lo Unico que necesitamos es hallar el seno de guén

132 +15% -14°
13 COSA=————— c0SA= 051, A= 5949
14 21315
14
—— =2r = r = 8125m
A sin5949

15

11. Una barca puede navegar en agua tranquila a helocidad de 8 Km/h. Si la corriente del rio llevauna
velocidad de 6 Km/h ¢ bajo qué angulo cortara la baa a la corriente para que la direccién de su moviianto sea
perpendicular a la corriente? ¢, Cudl es la velocidadceal de la barca?
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12. Halla el area del triangulo ABC sabiendo que a 1m, B =30°y C = 45°,

A Para saber el area debemos calcular la alturaajdesde A
b c perpendicularmente al lada’
¢ 1 c
105 - =— ; €= 073m
45¢ 30¢ sinl0%® sin4®
C B

senB=—— — h = 073serB0°= 0366m
073

ah 10366 2
STriangulo= — = = 0183m

13. En una circunferencia de 10cm de radio se unalos puntos con una cuerda de 15cm. ¢, Cuanto valeagigulo
central?

Aplicando el teorema del coseno:
102 +10% -15°
cosqg =—— = cosq =-0125=> a = 9P
W Angulo central = 97°

14. El diagrama muestra un circulo de 5 cm de radidHalle el perimetro y el area de la regiébn sombreka.
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15. La siguiente figura muestra un triangulo acutagulo
ABD, donde AB = 13 cm y AD = 6,5 cm. Sea C un puntc
perteneciente a la recta BD, tal que BC = AC =7 cm 6.5
a) Halle la medida del &ngulo ACB 7
b) Halle la medida del angulo CAD
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16. En el trianguloABC, A=30°, a =5y ¢ = 7. Halle la diferencia entra$ areas de los dos tridngulos ABC que se
pueden construir con los datos proporcionados.
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17. Sean Ay B dos puntos inaccesibles, pero vigiblambos desde otros puntos accesibles C y D, segass por la
longitud 73,2m. Suponiendo que los angulos ACD = 80d2’; BCD = 43° 31'; BDC =32° y ADC = 23° 14,
determina la distancia AB.

Debido a que podemos conocer todos los angulossque
producen en los diferentes cruces de los dos uléagios
basta hallar los lados y para poder hallar la distancia AB.

732 z 7325en2314
= =Z= — = 2969

Z sen7634 sen2314 sen7634

’ 732 732 [BerB2

3 = y — 7= 3,—8 = 4006

v serl0429 ser3® serl 0429

e A
" 73,2n ~ D x=y2% + y2 - 2zy[t0s36°41 = 2406m

18. El triangulo de la figura esté inscrito en un tculo, halla su radio.
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19. Se desea saber la altura de un arbol situado &norilla opuesta de un rio. La visual del extremauperior del
arbol desde un cierto punto forma un angulo de elexcion de 17°. Aproximadamente a 25,9m hacia la dal en
direccion al arbol, el angulo es de 31°. Calcula HEtura del arbol.

Para hallar la altura del &rbol necesitamos un

sistema de ecuaciones:

tg3P= Y y = tg3Px

X
tg3P.x
X+ 259

y tgl?=
x+ 259
X tglA tglP259 = x tg3°
tgl 7259

X=————;X= 2683m
tg31- tg1 7P

y
2683

tgl?°=

tg31°= ;Y= tg3¥2683= y =16,12m




20. Uno de los lados de un triangulo es doble ddt@y el angulo comprendido mide 60°. Halla los otys dos
angulos.

Aplicando el teorema del coseno: c
a b
a2 = b® + (2b)? - 2b(2b) cos60 = 30> = a = b\/3 50
. ) B A
Aplicando ahora el teorema de los senos: c=2
8 L C e 2SO VB2 o gp g
senA serC a b\/3

Se trata de un triangulo rectangulo.

21. La siguiente figura muestra un circulo de centr O y radio 12 cm. La
cuerda AB determina un angulo central de 75°. Lasangentes a la
circunferencia en Ay en B se encuentran en P.

a) Halla el area del sector OAB

b) Halla el area del triangulo OAB

c) Demuestra que AB =12,/ 2(1- cos73)

d) Halla el area del triangulo ABP
e) Halla el area de la region sombreada
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